a) Tekintsiik a feladatot megoldottnak olyan esetben, amikor a () pont az A cstccsal szemkozt fekvs a oldalon van
(1. abra). A haromszog teriiletét jeloljiik ¢-vel és az oldalfelezd pontok legyenek rendre Ay, By, Ch,.
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egy kozos része az ACQA, tehat teriiletileg AQPA = AQA;1 A, amibdl kovetkezik, hogy PA; || AQ. Nyilvanvald, hogy
a P pont ebben az esetben csak az AB; A;C; paralelogrammaén beliil lehet.

De megforditva is, ha a P pont az AB;A;C; paralelogrammén beliil van, akkor megszerkesztve az A ponton at
P Ap-gyel huzott parhuzamost ez a szemkozti a oldalbdl nyilvan a feltételeknek megfelels ) pontot metszi ki. Ez az 1.
tipust megoldés: a haromszog egy konvex és egy konkav négyszogre bomlik.

b) Tekintsiik most azt az esetet, amikor P pl. az A; BC1A-ben van. Ekkor @ mint lattuk, nem lehet a-n, de nyilvan
c-n sem, tehat Q a b-n van (2. abra). Jeloljiik az AP egyenes metszéspontjat az A;C szakasszal P'-vel.
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Az APQA teriilete a feltétel szerint, az AP'CA teriilete pedig sziikségképpen 3 A két egyenl$ teriiletd harom-

szognek egy kozos része az AP' QA és igy teriiletileg P’QPA = P'QCA, vagyis PC || P'Q.

Tehat a szerkesztés menete, ha a P pont nincs a fenti paralelogramma belsejében: Meghatarozzuk az AP metszés-
pontjat P’-t a jelzett paralelogramméval P'-n at PC illetleg P B-vel (aszerint, amint P az A;C; ill. A;B; oldalon
van) huzott parhuzamos metszi ki a b ill. ¢ oldalon a keresett @ pontot. Ez a 2. tipust megoldas: a haromszog egy
haromszogre és egy konkav 6tszogre bomlik.

A haromszog egy csicspontjat kiragadva, tehat mindig van 1 és csakis 1 megoldas. Ha mindharom csticspontot
tekintjiik, akkor minden P ponthoz mindig talalunk 3 és csakis 3 megoldast. Ha a P pont az A; B;C; haromszog
belsejében van, akkor mind a harom megoldas 1. tipusa. Kiilonben csak egy megoldas 1. tipusu (a P-hez legk6zelebbi
csicspontra vonatkozo), a masik kett6 2. tipusa. Ha a P pont rajta van az Ay B1C keriiletén, akkor két megoldas
egybeesik gy, hogy @ az adott haromszog egy-egy csucspontjaba keriil (a haromszog felbomlik egy haromszogre, és
egy konkav négyszogre), a harmadik megoldas 1. tipusu. Ha P rajta van valamely silyvonalon, akkor az egyik @ pont
a stlyvonal talppontja (az eredeti haromszog két haromszogre bomlik), végiil ha P azonos a stlyponttal akkor a harom
Q@ pont azonos az Ay, By, Cq pontokkal.



