Feltételezziik, hogy az adott két haromszoégnek nincsenek parhuzamos oldalai. Az X'Y’Z’, cstcspontjain 4t huzunk
az ABCha a, b és c oldalaival parhuzamos egyeneseket. Minden csiicsponton 3 ilyen parhuzamos egyenes megy &t: a.,
buy Cay Gy, by, Cy; az, by, c,. Olyan haromszoget, amelynek egy-egy oldalan vannak az X'Y’'Z’ pontok (és nem a
csucspontokon) csak azok az a, b, ¢ harmasok alkotnak, amelynek indexei az x, y, z elemeknek egy permutacioja: a.,
by, €25 Gz, bz, cy; ay, by, 25 ay, bz, €25 az, by, cy; az, by, cz. Tehat Osszesen 3! = 6 haromszoget kapunk, amelyek mind
hasonlok és hasonlo fekvéstiek az adott ABCa-hoz.

Mivel minden egyes irannyal az X', Y’ és Z’ csticspontokon &t huzott 3 parhuzamos koziil, mindig van 2 szélsé,
mely nem metszi az X'Y’Z’ haromszoget és van mindig 1 kdzépss, amely sziikségképpen metszi a haromszdget, azért
a szoban forgd 9 egyenes koziil mindig van 3 és csakis 3 metsz6 és pontosan 6 nem metszs.

2. dbra 3. dbra

Ezen 6 nem metsz6 egyenes eloszlasa csucspontok szerint csakis a kovetkez6 haromféle lehet: 2, 2, 2 (1. abra), 1,
2, 3 (2. 4bra) és 0, 3, 3 (3. abra) és ennek megfelelGen taldlunk a 6 haromszog kozott 2, 1 ill. 0 olyan haromszoget,
amelyek az X'Y' 7/, -et teriiletileg magaba foglaljak, vagyis amelyekben, az X', Y, Z’' pontok kivétel nélkiil egy-egy
haromszog oldalon — és nem a meghosszabbitason — vannak.

Tegyiik fel, hogy 2 ilyen haromszoget talalunk: A} B} C’ o és A5B5Ch A (1. dbra). Ezekben a koriiljaréas iranya nyilvan
mindenkor egymassal ellenkez6. Ha a két haromszoget az X'Y’ Z)x -gel egyiitt a H kiils6 hasonlosagi centrumbol ill. Ho
bels6 hasonlosagi kézépponton &t ABCa-gé transzforméljuk, akkor az utébbiban megkapjuk feladatunk 2 megoldéasat:
XaY1Z1a &s XoYoZop.

Tehat feladatunknak 2, 1 vagy 0 megoldasa van, »a haromszdget nem metsz6« 6 egyenesnek fent emlitett 3-féle
eloszlasa szerint. Ha a keresett héromszog cstcspontjai az adott ABCa oldalainak meghosszabbitasan is lehetnek,
akkor, mint lattuk, 6 megoldas van, amely szam csdkkenhet aszerint, amint az X'Y’Z’ koriil irt 6 haromszog koziil
valamelyik pontta fajul.
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