I. megoldas: Egy 10-es szamrendszerbeli szam altalanos alakja

N = a2,4110%" T + 69,10%" + a9, 110" + a9, _210*" "2 4 ..+
+ a310® 4 a910% 4+ 110 + ay,

ahol az egyiitthatok 1-jegyd természetes szamok a 0-t is beleértve (az,11 is lehet 0). N igy is irhato:

N = a9,1(10%"T1 — 10 + 10) + a9, (10*™ — 1 4+ 1) + ag, 1 (10”1 — 10 + 10)+
+ a2,_2(10*"72 =104 10) + - - - + a3(10® — 10 4+ 10) + a2 (10* =1+ 1) + @110 4 ag =
= a2, 11 (107" —10) 4+ a95,4110 + a2, (10%" — 1)ag, + az,—1(10*"~1 — 10)+
+ a9p 1104 - - + a3(10® — 10) + a310 + a2(10* — 1) + ap + a110 + ap =
= a2,,1110(10%™ — 1) 4 a2n 1110 + a2, (10%™ — 1) + agy, + az,_110(10%"72 — 1)+
+ a2,—110 4 - + a310(10% — 1) 4+ a310 + ag(10* — 1) + az + a;10 + ag =
= (a2n 1110 + a2, )(10%™ — 1) + [a2,, 4110 + azp] + - - - + (a310 + a2)(10* — 1)+
+ [a310 + az] + [a110 + ao).

Mivel (102k -1)= 100% — 1 oszthaté 100 — 1 = 99-cel, azért N-et 99-cel osztva annyit kapunk maradékul, amennyit a

szogletes zarojelben levs tagok Osszegének osztasabol kapunk, de ez éppen a bebizonyitandé tétel.

Kdlmdn Gydrgy (Szolnok, Beloiannisz g. II. o. t.)
II. megoldas: Két szam — egy harmadikkal osztva — akkor és csak akkor ad egyenlé maradékot, ha a kiilonbségiik
oszthato. Tétellinket tehat tgy igazoljuk, hogy az
(a2 41107 4+ 09,107 + a9, 110%™ 4 a9, 210772 - -+ + a310% + a210* + a1 10 + ag)—
—(a2n+110 + asp +aop_110+agp_o+ -+ a3l0+ as + a110 + ao)

kiilonbségrsl kimutatjuk, hogy 99-cel oszthato.
A kisebbitendd tagszama pontosan egyezik a kivonando tagszaméaval (t. 1. 2n+2) és igy a kivonast ugy végezhetjiik,
hogy a kisebbitend6 minden egyes tagjabol a kivonandénak megegyez6 sorszamu tagjat vonjuk ki:

(a2n+1 1027+ — a2n+110) + (a2n102" — azn) + (azn_l 10271 — agn_llo) + -t
+(a310® — a310) + (a210? — as).

Minden egyes kiilonbségbdél a masodik tagot kiemelve

a2 4110(10%™ — 1) 4 a2, (10%™ — 1) + a2,1110(10*" 72 — 1) + - - - + a310(10% — 1)+
+a2(102 — 1)

Ebben az alakban nyilvanvalo, hogy a kifejezés oszthato (10% — 1) = 99-cel.
Fejes Kalman (Debrecen, Ref. g. IL. o. t.)



