I. megoldas: A @ pont, mint valamely szogfelez6 egy pontja, egyenls tavolsagnyira van a paralelogramma két
szomszédos oldalatol.

1. dbra

Tegyiik fel AQ < QC (1. abra) és a @ pont a B< felezGjén van. A P pontot az AB oldalon feltételezve, a @
koré szerkesztett kor, mely érinti az AP(= AB) egyenest, érinteni tartozik a BC oldalt is, vagyis a C-bdl e korhoz
szerkesztett két érinté metszi ki az AP egyenesbdl a By és By cstcspontokat. E két érinté mindig megszerkeszthetd,
mert ha AQ < QC a C pont sziikségképpen a koron kiviil marad. Ha a P pontot a BC' oldalon tételezziik fel, akkor
teljesen hasonléan torténik a Bs és By csicspontok megszerkesztése, de most az A pont keriilhet a @ koré rajzolt kor
belsejébe is, mely esetben Bz és By nem létezik. A paralelogramma negyedik csucspontja D a B centrélis tiikorképe
az AC felezGpontjara nézve.

Tehat 4 megoldés lehetséges, ha a P pontot olyan paralelogramma-oldalon tételezziik fel, amely szara annak a
szognek, amelynek felezGje dtmegy a @ ponton. (L. megjegyzést a IV. megoldas utan.) Ha a @ koré rajzolt, CP
egyenest érinté kor atmegy az A-n, akkor a megoldasok szama 3, mert Bs és By egybeesik. Ha pedig A az utobbi
kornek belsejébe keriil, akkor a megoldéasok szama 2.

II. megoldas: Mivel a szogfelezs az atlot olyan részekre osztja, amelyek aranya egyenls a mellettiik fekvs oldalak
aranyaval, azért a keresett B csicspont olyan Apollonius—korén fekszik, melynek minden X pontjara nézve
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2. dabra

Megszerkesztjiik az Apollonius-kort (2. abra), melybdl az AP és CP egyenesek metszik ki By, Bg, Bs és By
pontokat. AQ < QC esetén az AP mindig 2 kiilonb6z6 pontban metszi az Apollonius-kort, de a C'P esetleg csak érinti
(3 megoldas, B3 = Bjy), vagy nem metszi (2 megoldés). 3 megoldast kapunk akkor is, ha P rajta van az Apollonius-
koron.

Ha @ az AC felez6pontja, akkor az Apollonius-kor az AC' tavolsagot merslegesen felezs egyenessé fajul (2 megoldas:
rombusz). Ha még azonkiviil a P rajta van az utobbi egyenesen, akkor egy trivialis rombuszmegoldast kapunk.

Tahy Péter (Bp. 1., Rakoczi g. IL. o. t.)

III. megoldas: Tikrozzik a CQB1A-et a B1Q szogfelez6re nézve, akkor a C tiikérképe C7 rakerill a B1A = AP
egyenesre és QCT = QC (1. abra). Tehat a @ koré QC sugarral rajzolt kor metszi ki az AP egyenesbdl a C] és



C3 tiukorképet. (C5 a BoQ szogfelezore nézve C tiikorképe.) A CCY és CC5 felezd merdlegesei metszik ki AP-bdl a
keresett By és Bs pontot. Ugyanigy kaphatjuk a Bs és By pontokat, ha @ koré QA sugérral rajzolunk koért, de ez nem
metszi sziikségképpen a CP-t, ha AQ < QC.

Kardos Péter (Szolnok, 16. sz. gépip. techn. II. o. t.)

IV. megoldas: A keresett AC'Ba-hoz hasonl6é haromszoget szerkesztiink. A PAC< = BAC< adott, és tudjuk,
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3. dbra

Tehat AP-re felmérjiik az AB* = AQ tavolsagot (3. abra) és B* koré QC sugarral rajzolt kor kimetszi az AC
egyeneshdl a C} és C5 pontokat. (Mindig van két kiilonb6z6 metszéspont, ha AQ < CQ). A C ponton at C7 B, ill.
C5 B egyenesekkel parhuzamos egyenesek metszik ki az AP-b6l a By és By pontokat. Hasonloképpen szerkeszthetjiik
a B3 és B, pontokat a C'P egyenesen, de itt nincs mindig megoldas, mert lehet, hogy a CP-n levé (B*) pont koré
rajzolt QA sugart kor nem metszi az AC egyenest, amint ezt a 3. 4bra mutatja.

Desed Zoltin (Bp. X., L. Laszlo g. IL. o. t.)

Megjegyzés: Eddig az 6sszes megoldasokban a P pontot a B< szérain tételeztiik fel. De a feladat szdvegezése szerint
lehet a P pont a D< szarain (AD, ill. BD oldalakon) is, amely szognek felez&je nem megy at a @ ponton. Ez esetben a
P-nek az AC felezépontjara vonatkozo tiikorképével, P'-vel végzend el a szerkesztés és tovabbi, legfeljebb 4 megoldést
kaphatunk. Osszesen tehat 8 megoldas lehetséges. Ezek koziil 4 paralelogramma egy—egy oldala az AP egyenesen, a
masik 4 megoldas egy—egy oldala a C'P egyenesen van.



