I.megoldas: Legyen PB = x, akkor PA = 2z. A szel6 metszeteinek mértani kozepe a P-b6l huzott érintGszakasz
PE =1 (1. abra).

t t
Tehat z - 2z = t2, amib6l = — = =v/2. 2 tehat olyan egyenl6 szara derékszogi haromszog atfogoja, amelynek
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befogoi 3 hosszusagiak. A P koré x sugérral rajzolt kor metszi ki az adott kérbél a By és By pontokat. A megoldhatosag

t
feltétele: Az adott kor kdzéppontjat O-val, sugarat r-rel jelolve, kell, hogy OP > r és OP < z + r, vagyis © = 5\/5 >
OP — r. Mindkét oldal pozitiv 1évén

t2 > 2(0OP — )2
De t? = OP? — 1%, ésigy OP? —1?>2.0P?> —4-OP -r +2r?
vagyis
OP? —4-0OP -7+ 3r* = (OP —7)(OP - 3r) < O
Ebbol kovetkezik, hogy r < OP < 3r esetén 2 kiilonb6z8 megoldas van. (Az OP = r, ill. OP = 3r egyenl6ségeket
is megengedve, egy-egy elfajulo, ill. trivialis megoldashoz jutunk.)
Schmidt Eligius (Bp. L., First S. g. IL. o. t.)

1. dbra

II.megoldas: Képzeljiik a feladatot megoldottnak (1. d4bra). A By ponton at A>O-val hazott parhuzamos az OP
Ao

tavolsagot annak felezGpontjaban, F-ben metszi és F'By = = g . Tehat az OP tavolsag F' felez6pontja koré g

sugarral rajzolt kor metszi ki az adott korbél a By és By pontokat.
Feladatunk megoldhaté, ha az OF Boa szerkeszthetd, vagyis

r—g<OF<r+g, azaz (mivel 20F = OP) r < OP < 3r.
Huszdr Kdroly (Bp. IL., Rakoczi g. IL. o. t.)

A hasonlosagi transzformacion alapulé megoldéasok legnagyobb része lényegileg megegyezik ezzel a megoldassal.

II1. megoldas: Képzeljiik a feladatot megoldottnak (2. abra). Jeloljik M-mel az A; By hur felez6pontjat. Bi-en
a4t OM-mel hizott parhuzamos messe OP-t ) pontban.




2. dbra

2
A feladat szerint PBy : PM =2 :3 = PQ : PO, amibdl PQ = §PO.
Mivel OM L PM, azért QB is merGleges PBj-re, vagyis a By pont a PQ f6lé, mint atmérs folé rajzolt Thales-koron
van. A szerkesztés menete tehat: megszerkesztjiik a @ pontot és a PQ f6lé rajzolt Thales-kor metszi ki az adott kérbol

a keresett By és By pontokat.
A szerkesztés elvégezhets, ha amellett, hogy P az adott koron kiviil van (feladatunk kikotése), @ az adott koron

OP
beliil van, vagyis OQ = = <r<OP,azazr < OP < 3r.
Ricz Mdrton (Bp. 1., Rakoczi g. IL. o. t.)

IV. megoldas: Képzeljik a feladatot megoldottnak. Tikrozziik az adott kort a B pontra. Az A pont centralis
tiikorképe feladatunk értelmében nyilvan a P pont és az egész kor tiikdrképe az adott korrel egybevagd kor, mely
atmegy a P-n és érinti B-ben az adott kort. A tiikdrkép kozéppontja ezek szerint az O kore 2r és P koré r sugarral
rajzolt korok metszéspontja Op és Oz (2. abra). Az OO és OO2 centrilis egyenesek metszik ki az adott korbol a
keresett By és By pontokat. A megoldhatosag feltétele, hogy OP, r és 2r oldalakbodl haromszog legyen szerkeszthetd,
vagyis 2r —r < OP < 2r +r, azaz r < OP < 3r.

Szendrei Istvin (Kunszentmiklos, Damjanich g. I. o. t.)

3. dbra

V. megoldas: Ha a feladatot megoldottnak képzeljiik, akkor (3.4bra) a B; ponton at a P A; szel6re emelt merdleges
— Thales tétele alapjan — masodik metszéspontként kimetszi a korbol az Ay pont atellenes pontjat Aj-ot és PA] =
A1 AT = 2r. Tehat P koré 2r sugarral rajzolt kor metszi ki az adott korbdl az A} és A3 pontokat, amelyeknek atellenes
pontjai a keresett A; és As pontok. A megoldhatosag feltétele szorol-szora ugyanaz, mint a IV. megoldasnal.

Beleznay Ferenc (Bp. V., Piarista g. I. o. t.)



