Tegyiik fel, hogy a tetraéder létezik. Ismeretes, hogy egy tetraéder lapjai akkor és csak akkor egybevagoak, ha a
koreé irt paralelepipedon téglatest. Ismert tétel az is, hogy ha a tetraéder lapjai egybevagoak, akkor a lapok hegyesszogi
haromszogek, tovabbé, hogy a tetraéder térfogata a koriilirt paralelepipedon térfogatdanak harmada. Ezek a tételek
(bizonyitasi ttmutatassal) megtalalhatok a Geometriai feladatok gydjtemény I. 2088-2090., illetve 2083. feladataiként.
Mivel a koriilirt paralelepipedon téglatest, a tetraéder szemkozti élei egyenlSk lesznek. Abrank igy keésziilt, amelynek
alapjan meghatarozzuk a paralelepipedon élei hosszat:
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A paralelepipedon térfogata x -y - z, ezért a tetraéder térfogata:

(1)-b6l 22 + y? + 22 = , amelybe az (1)-ben szerepld egyenletek jobb oldalat helyettesitve:
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Mivel a tetraéder lapjai hegyesszog haromszogek,

V(=a2+ b2 +c2)- (a2 — b2+ c2) - (a2 + b2 — c2).
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tehat a négyzetgyokjel alatti tényezdk pozitivak.
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Megjegyzés. A feladat szovege szerint természetesnek vehettiik, hogy a tetraéder létezik, és ekkor fennall a (2)
feltétel. Megforditva megmutathato, hogy ha a (2) fennall, akkor létezik olyan tetraéder, amelynek lapjai a, b, ¢ oldala
egybevagd haromszogek, és egyetlen ilyen tetraéder van.




