A feladat feltételeinek két kor is megfelelhet. Az egyiket az dbrdn lathatjuk. A maéasik az lesz, amelyik a nagyobb
korrel és az érintGvel kozrefogja a kisebb kort. Legyen az adott korok kézéppontja Op és Os, a sugaruk R és r. A
szerkesztend$ kor kozéppontja O, sugara x. Az érintési pontok legyenek F,, E, Es. Hazzunk parhuzamost Eo-n at
01 04-vel. A Pitagorasz-tétel szerint

E\Ey=(R+7r)*—~(R—r)>=R-r,
tehat F1Fs = 2V R -r. Hasonléan F1E =2V R -z, EFEy = 2\/r - x. Mivel F1FEy = FAFE + EFEs, azért

(1) 2VR-r=2VR -z +2yr-x,
amibdl
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Ezt agy szerkeszthetjiik meg, hogy megszerkesztjik v Rr-t, majd a nevezGt, végiil z-et az R és r, valamint a
nevezGhoz tartozoé negyedik ardnyosként kapjuk.
A masik megoldéast az abra alapjan ugy képzelhetjik el, mintha az Oy és O kozéppontu kor lenne adott, és az

0O, kozéppontu kort kellene megszerkeszteni. Ha most az O, kozépponta kor sugardt R helyett x-szel jeloljiik, és a

R-
masik két sugér lesz R, illetve r, akkor (1) igy alakul: Vo -R=+x-r+ VR -r, ésx = 7712 A szerkesztés

(VR - v7)
hasonléan végezhetd, mint az els6 esetben. Azt is lathatjuk, hogy az elsé eset szerinti megoldas mindig létezik, a méasik
pontosan akkor, ha R # r. Ezért a feladatnak egy megoldasa van, ha R = r, egyébként pedig ketts.

Farkas Péter (Budapest, Szent Laszlé Gimn., IIL. o. t) és
Németh Akos (Fazekas M. F6v. Gyak, Gimn., IV. o. t.) dolgozata alapjan

Megjegyzések. 1. A fenti szamitasokat Farkas Péter igen elegansan végezte el annak ismeretében, hogy ha négy
kor kolesonosen érinti egymast, akkor a gorbiileteik négyzetdsszegének kétszerese megegyezik a gorbiiletek 6sszegének
négyzetével. Ezt a tételt Descartes fedezte fel, alkalmazésa szempontjabol a korok kozott egyenesek is szerepelhetnek

1
zérus gorbiilettel. Egy r sugart kor gorbiilete a kérvonal minden pontjaban —. A feladatunk altalanositésat jelents

problémat, amely az idézett tétel bizonyitdsdhoz vezet, érdekl6ds olvaséinkrmegtalalhatjak H. S. M. Coxeter: A
geometridk alapjai c. mtivének 31-32. oldalan.

2. Németh Akos inverzioval is megoldotta a feladatot. Az inverzi6 kézéppontjaul a két kor érintési pontjat valasz-
totta. Igy a két adott kor inverze két parhuzamos egyenes lesz, és a keresett kor(ok) inverzét a két parhuzamos egyenest
és a kozos érint6 inverzkorét érinté kor adja.

Az inverziorol H. S. M. Coxeter—S. L. Greitzer: Az tjra felfedezett geometria c¢. md 175-204. oldalan olvashatnak
megoldoink.

3. Feladatunk speciélis esete az Apolloniosz-féle feladatnak, amely legaltalanosabban igy fogalmazhat6 meg: Harom
adott korhoz szerkesztendsk azok a korok, amelyek az adott korok mindegyikét érintik (a korok kozott — elfajuld
esetként — egyeneseket is megengedve).




