Legyen el6szor a szerkesztendd hatszog konvex. Tegyiik fel tovabba, hogy van két egyenlé szemkozti oldalpéarja,
ezek az 1. dbran AF = CD. Megmutatjuk, hogy ekkor a mésik két szemkozti oldalpér is egyenls. Az 1. dbra alapjan
latjuk, hogy AFMA = DCNA, hiszen megegyeznek egy oldalban és a rajta fekvs két szogben. Ezért CN = FM
és DN = M A, amibdl rogton kovetkezik, hogy BC' = EF és AB = ED. Mivel az M BN E paralelogramma, kdzép-
pontosan szimmetrikus, a hatszog is szimmetrikus lesz az M N szakasz felezépontjara. Ezért egy ilyen hatszog agy
szerkeszthetd meg, hogy az adott AB, BC, C'D szakaszokat egymashoz csatlakozoan folmérjiik, majd ezt az alakzatot
AD felez6pontjara tiikrozziik. A kapott (esetleg nem konvex) megoldas kielégiti a feladat feltételeit, és nyilvanvalo,
hogy végtelen sok megoldas lesz.

Vizsgéljuk ezutan azt az esetet, amikot a hatszog konvex és a, b, c,d, e, f oldalai kozil a szemkdztiek kiilonbozs
hosszusagiak. A jelolést megvalaszthatjuk ugy, hogy a < d legyen. A 2. dbra jeloléseivel ND > MA és AFMA ~
DCNA. Ezért ¢ > f és NC > FM, azaz e > b. Huzzunk parhuzamost a B ponton at a CD, a D-n at az E'F, és F-en at
az AB oldallal. Ezek a parhuzamosok meghatarozzak a PQ R haromszoget, amelynek oldalai: PQ =a—d, QR = c— f,
RP = e —b. A PQR haromszog harom oldalabol megszerkeszthets. A PQ szakasz P-n tuli meghosszabbitasan P-t61
d tavolsagra van az F' pont. Hasonldéan kapjuk a QR-en, illetve RP-n a B, illetve D pontot. Az A, C, E pontokat
,paralelogrammavi kiegészitéssel” nyerhetjiik.

A feladat megoldhatd, ha az a — d, ¢ — f, e — b szakaszok eleget tesznek a haromszogegyenlStlenségeknek, és
emellett teljesiilnek a mar korabban megallapitott a > d, ¢ > f és e > b feltételek. Ekkor egy megoldas lesz. Legyen
ezutén a hatszog konkav. A feladat feltételeibdl kovetkezik, hogy a szerkesztends hatszog szemkozti szogei egyenlSk
(valtoszogek). A hatszog tehat csak ugy lehet konkav, hogy két szemkozti szoge egyszerre konkav. Ilyen esetet rajzoltunk
le a 3. abrdn. Ha itt most a = d, akkor a konvex esethez hasonléan megmutathato, hogy a masik két szemkdzti
oldalpar is egyenls, és végtelen sok megoldas lesz (k6zottiik konvex megoldasok is). Tegyiik fel ezutan, hogy a > d.
Ekkor AM > ND, és AMFA ~ DNCA. Ezért f > cés FM > NC, azaz b > e. (Ez eltér a konvex esetre kapott
felteteltsl, mert itt a és a két szomszédja nagyobbak, mint a veliik szemkozti oldalak.) Tiikrozzik ezutan az F és C
csticsot az AE, illetve BD 4tl6 felez6pontjara. Az igy kapott ABC’ DEF’ konvex hatszogre teljesiilnek az elsé részben
megéallapitott feltételek, a tiikkrozések uténi dbra analog a 2. dbréaval, a megoldas tehat a fentebb leirt modon (az
ABC'DEF" megszerkesztésével) folytathato.
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