Legyen tetszoleges 0 < n < 75-re S(n) = ant1 + @ny2 + -+ + anyos. Azt kell igazolnunk, hogy S felveszi az 1
értéket.

El6szor S néhany egyszerd tulajdonsdgéra mutatunk ré.

L. S értéke mindig paratlan, mert paratlan sok (huszonoét) paratlan szam Gsszege.

I1. S sohasem 0, hiszen a 0 nem péaratlan szam.

III. Ha 0 < n < 74, akkor S(n) és S(n + 1) kiilonbsége legfeljebb 2. Ez azért igaz, mert

|S(n) = S(n+ )| = |an+1 — any26| < |ant1| + ant26] = 2.

IV. S egyarant felvesz pozitiv és negativ értéket is. Ez egyszertien kovetkezik abbol, hogy

S(0) + 5(25) + 5(50) + S(75) = a1 +az + -+ + a0 = 0.

Tekintsiik most S-nek két olyan, szomszédos helyen vett értékét, amelyek ellentétes elGjeltiek (ha ilyen szomszédos
helyen nem léteznek, akkor S miden értéke azonos el6jeld lenne). Ezek koziil a pozitiv legalabb +1, a negativ legfeljebb
—1, de a kiilonbségiik legfeljebb 2. Ez csak tugy lehetséges, ha a két érték pontosan +1 és —1.

Ezzel az allitast igazoltuk.



