Elgszor megmutatjuk, hogy egy téglalapba irt haromszog teriilete legfeljebb a téglalap teriiletének a fele. Az 1.
dbrdn az A pontbol merélegest huzunk a téglalap a oldalara. Ennek a merélegesnek a két partjan keletkezett akdrmelyik
b
részharomszog teriilete legfeljebb akkora, mint az 6t tartalmazo résztéglalap teriiletének a fele, ezért Tapc > GT. Ha
az A, B, C pontok koziil legalabb egy a téglalap belsejében van, akkor
a-b

(]‘) TABC < T

1. dbra 2. abra 3. dbra ]
Osszuk fel ezutan az egységnégyzetet egyik szemkozti oldalparjaval parhuzamos egyenesekkel négy — szélességi

téglalapra (2. dbra). Mivel a négyzet belsejében 9 pont van, legalabb az egyik oszlopban legalabb 3 pont lesz. E

harom pont egyike sem eshet a téglalap 1 hosszusagu oldalara, ezért a harom pont olyan haromszoget alkot, amelynek
1
teriilete (1) alapjan g—nél kisebb. Ha az elmondott felosztast a masik oldalparral parhuzamos egyenesekkel végezziik

1
— a négyzetet igy ,sorokra” bontjuk — Gjra taldlhatunk egy olyan haromszoget, amelynek teriilete g—nal kisebb. Ha az
jabb haromszog nem azonos az el6zével, akkor a bizonyitéssal készen vagyunk.
Hatra van még az az eset, amikor a kétféle felosztassal ugyanazt a pontharmast valasztjuk ki. A 3. dbra ilyen
1
esetet tlintet fel. Bebizonyitjuk, hogy ekkor barmely tovabbi D pont az A, B, C koziil valamelyik kettGvel g—nal kisebb

teriiletd haromszoget alkot. Feltehets, hogy pl. DC a DA és DB félegyenesek meghatarozta szogtartoményban van
(valamelyikkel egybe is eshet). Az ABCD négyszog teriiletét a kovetkezSképpen becsiiljiik:

2 2
AB < (i) +G) :\/TiésDC'<\/§,

1 2 1
ezért Tapcp < 3 % V2 = 1 De akkor a DAC vagy DBC haromszogek valamelyikének a teriilete kisebb lesz
1

1 2= g—nél. Ezzel a feladat allitasat bizonyitottuk.
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