I. megoldas. Jeloljiik a szakaszokat a;-vel (i = 1,2,...,5). Feltehetjiik, hogy
(1) 0<a; <az <ag<ag<as.

Az allitast indirekt aton bizonyitjuk, tehat az 0t szakasz koziil barmelyik harombol szerkeszthet$ haromszog vagy

derékszogt, vagy tompaszogi. A koszinusztételbdl konnyen adodik, hogy ekkor

a? + a% < ag,

a% + a?), < ai,

a§ +aj < ag.
A haromszog-egyenlStlenségbdl as < a1 + a2, azaz

a2 < a? + a3+ 2ayas.
Ezt a négy egyenlGtlenséget dsszeadva
a3 +2a3 + 2a3 + ai + a < ai + a3 + a3 + ai + a2 + 2a;az,
amibdl
a3 + a3 < 2ajas.

Mivel ay < a3, azért 203 < 2ajas és és igy as < a;. Ez ellentmondas, tehat igaz a feladat allitasa.

IT. megoldas. Az (1) feltevést most is hasznaljuk. Ha az a1, az, a3 szakaszokbol szerkeszthetd haromszog hegyesszo-
g, akkor az allitas igaz. Tegyiik fel ezutan, hogy ez a haromszog nem hegyesszogt. Ekkor az a1, as, a4 és az aq, as, as
szakaszokbol szerkesztheté haromszogek sem hegyesszogiek, és az emlitett 3 haromszogben az as, a4, as oldalakkal
szemkozti szogeket rendre «, 3, y-val jelolve

(2) 90° < a < B < v < 180°.

A koszinusztétel szerint

a3 = a3 + a3 — 2aiaz - cos

2_ 2, 2
a; = ay + a5 — 2a1a2 - cos B,

ag = af + a% — 2ajag - oS 7.

Az els6 két egyenlet Gsszegébdl a harmadikat kivonva:

ag + ai — ag = a% + ag — 2ajaz(cosa + cos 8 — cos ).

A (2) feltételbdl kovetkezik, hogy —1 < cosa < cosa + cosf — cosy < —cosvy < 1, tehat cosa + cos 8 — cosy 1-nél
kisebb abszolutértékt szam, amiért
a3 +aj —a? > 0.

Ez azt jelenti, hogy az as, ay, a5 szakaszokbol szerkesztheté haromszog hegyesszogi.



