Tekintsiik az 1. dbra szerint a dodekaéder H L tengelyét, és hasznaljuk az abra tovabbi jeloléseit.
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1. dbra

Mozgassuk a H ponton atmens H L-re merdleges S sikot H-tol L-ig. Mivel a dodekaéder HL koriil 120°-kal
elforgatva 6nmagaba megy at, S-nek lesz egy olyan helyzete, amikor E, F' és G illeszkedik ra. Eddig a helyzetig a
sikmetszet haromszog. Az S sikot tovabb mozgatva — egy az elGbbivel analog helyzetig — hatszog metszeteket kapunk.
Nézziik el6szor azt az esetet, amikor S az F A, illetve ED éleket egy-egy belsé pontjukban metszi. Legyen a metszet
két szomszédos éle ¢; és co. Mivel a dodekaéder 120° -kal elforgatva 6nmagaba megy &t, ez a metszet pontosan akkor
szabalyos, ha ¢; = ¢o. A 2. abrén ci-et és co-t ugyanazon az 6tszoglapon tiintettiik fel.
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2. dabra

/

ED
Ismeretes, hogy az a oldald szabalyos 6tszog atloja g(l + \/5) Ha az =D

aranyt k-val jeloljik, ¢; = k- g(l + \/5)
Masfelsl a BODE trapézbol BE — ¢y = k(BE — a), amib6l ¢; = g(l +v5) — k- %(—1 +V5).
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A ¢ = ¢y feltételbsl k = _;70\/_, és ekkor ¢; = ¢y = %(5 + 3\/5)

Ha az S sik atmegy az A ponton, a metszet nem szabalyos. Tovibb mozgatva S-et, az AD-vel parhuzamos b; oldal
csokken, by pedig né. Pontosan akkor lesz by = be, ha a metsz6 sik illeszkedik a dodekaéder kézéppontjara, O-ra. Ekkor

a dodekaéder kozéppontos szimmetridja miatt S atmegy az éppen metszett élek felezGpontjan. A hatszog oldalat ekkor
pl. az ABCD trapéz kozépvonalaként szamithatjuk ki:

b=ty =g (a+ 20+ V5) = 23+ VE)

Az S sikot tovabb mozgatva, az elsé esethez hasonldéan ujra szabalyos hatszog metszetet taldlunk. Ezért 3 olyan
sik van, amely H L-re merdleges, és a dodekaédert szabélyos hatszogben metszi. Barmelyik ilyen sikhoz egyértelmten
tartozik a HL tengely. Mivel a dodekaéder 20 cstcsa 10 tengelyt hataroz meg, a keresett sikok szama 30.
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