I. megoldas. Legyen az AB, illetve C'D élben taldlkoz6 lapok szoge derékszog. Az dbrdn feltiintettiik ezeknek a
lapoknak az AB, illetve C'D oldalakhoz tartoz6 magassagait. Vegyiink fel egy AB-re merGleges S sikot, és vetitsiik
erre merGlegesen a tetraédert. A vetiiletet az dbrdn lathatjuk.
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Az ABC lap vetiilete egy m., az ABD lap vetiilete pedig egy mg hosszisagu szakasz, amelyek a feltétel szerint
derékszoget zarnak be. Ezért

(1) m? +m?3 = (C'D")2.

Az S sikra valé merdleges vetitésben CD vetitdsikja parhuzamos AB-vel. Ebben a vetitésikban van a CDD'C’
négyszog. Legyen ezen a sikon AB merdleges vetiilete A'B’. Az AB és CD kitérs egyenesek o hajlasszoge ezen a sikon
eredeti nagysagaban latszik, amiért C’D’ = C'D -sin .. Ennek alapjan (1)-b6l m? +m?2 = CD? - sin? a. Mindkét oldalt
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T—gyel Szorozva:
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Ugyanezzel a gondolatmenettel megmutathatjuk, hogy
CD -mg 2 CD -my 2 AB-CD -sina\?
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A (2) és (3) Osszefliggésekbdl kvetkezik a feladat allitasa.
Détsch Andrds (Szeged, Sagvari E. Gyak. Gimn. IIL o. t.)

II. megoldas. Jeloljiik pl. az ABC lap teriiletét ¢ p-vel, a t p hosszusagu és ABC sikjara merdleges (kifelé iranyitott)
vektort E;—vel. Ismert tétel, hogy egy poliéder kifelé iranyitott lap-teriiletvektorainak osszege zérusvektor. (Lasd pl.
Hajos Gyorgy: Bevezetés a geometridba c. konyvének 322. oldalan.) A feladat feltételei szerint ¢4 és ¢p, valamint t¢
és tp mer6legesek, ezért a skalaris szorzatuk nulla:

fA-lh=0 é 1c-1p=0. (4)
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Az emlitett tétel szerint a + tTg;) + 1;;) +£ = 0, azaz a + tTg;) = —(1;;) —1—1;3)), amibél (a + t_B>)2 = (t_c> + t—D>)2. A

négyzetre emelést elvégezve és (4)-et folhasznalva:

A+ t5 =12 + 13,



