
Nyilván elegend® az els® állítást igazolni. Jelöljük az A 
sú
sból a β szög felez®jére bo
sátott mer®leges talpontját

T -vel, a beírt kör középpontját pedig O -val. Használjuk az ábrák további jelöléseit is. A Thalész tétel szerint OFCE

és OAFT (vagy a 2. ábrán OATF ) húrnégyszög. Nyilvánvaló, hogy T a háromszög küls®-, bels®- vagy határpontja

egyaránt lehet. Ezért három esetet különböztetünk meg.
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1. ábra

Legyen el®ször T bels® pont. Ez akkor következik be, ha AB < BC (1. ábra). Az OFCE húrnégyszögb®l
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Az OAFT húrnégyszögb®l és (2)-b®l

OFT∢ = OAT∢ =
γ

2
,(3)

ezért (1) és (3) alapján OFE∢ = OFT∢, és ekkor E, F , T egy egyenesen vannak.

Ha T illeszkedik AC-re � ekkor AB = BC � így T egybeesik F -fel, tehát E, F és T egy egyenesen lesz.
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2. ábra

Végül legyen T küls® pont. Ez esetben AB > BC (2. ábra). Az OATF húrnégyszögb®l OFT∢ = 180
◦

−OAT∢ =
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−
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2
, hiszen az OAT∢ most is

γ

2
. Mivel (1) is érvényes, azért OFE∢ =

γ

2
. E két megállapításunkból:

EFT∢ = EFO∢+OFT∢ =
γ
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+ 180
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−
γ

2
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◦.
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Megjegyzés. Akiknek a megoldása hiányos, nem gondoltak arra, hogy a mer®legesek talppontjai a háromszög bel-

sejébe is eshetnek.
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