Az allitast k szerinti teljes indukcidval bizonyitjuk.

Ha k = 1, akkor kétféle dsszeg van: 0 és aq, ezért az allitas igaz, s6t a kivant 1 helyett kétféle maradékot adtunk
p-vel osztva.

Tegyiik fel, hogy at allités igaz k = ko-ra, ahol 2 < kg < p. Jelolje az eja1+. . .+ep, ak,-taga Osszegeket s1, s, . .., Sp.
Az indukcios feltevés szerint ezek legalabb ko-féle maradékot adnak p-vel osztva. Tekintsiik most a (kg + 1) tagt

Osszegeket, és csoportositsuk Sket er,11 értéke szerint. Ha ey, = 0, akkor éppen az si,s2,..., s, Osszegeket kapjuk;
amikor ey 41 = 1, akkor pedig az 1 + apy+1,52 + Gro+1, - - - s Sn + Qko+1 Szadmokat.

Ha s1,589,..., 58, teljes maradékrendszer modulo p (azaz p-vel osztva minden maradékot kiadnak), akkor készen
vagyunk, hiszen a kiilénb6z6 maradékok szama p > k.

Feltehetjiik tehat, hogy si1, s2, ..., s, nem adnak ki minden maradékot p-vel osztva.

Azt allitjuk, hogy ekkor s; + ago+1, 52 + Qko+1, - - -, Sn + @ko+1 valamelyike olyan maradékot ad p-vel osztva, amely
S1,. ., 8, maradékai kozott nem szerepel. Ebbdl az allitas mar kovetkezik, mivel igy a (ko + 1)-tagu Osszegek legalabb
1-gyel tobb féle maradékot adnak p-vel osztva, mint a ko-taguak.

Tekintstik a 0, aky+1, 20kg+1; - - -, (P — 1)ak,+1 szdmokat. Mivel ax,+1 nem oszthatéd p-vel, azért ezek p-vel osztva

mind kiilonb6z6 maradékot adnak (ha iag,+1 és jag,+1 ugyanazt a maradékot adja, akkor kiilonbségiik, (i — j)ax,+1
oszthato p-vel, ami csak ¢ = j esetén lehetséges); igy ez egy teljes maradékrendszer modulo p.

Ezen szamok kozott biztosan szerepel olyan, amelynek p-vel valé osztasi maradéka az s;-k maradékai kézott nem
szerepel, hiszen feltételezésiink szerint az s;-k nem adnak ki minden lehetséges maradékot. Legyen az elsé ilyen szam
az | - agy4+1. Mivel a 0 szerepel az s;-k kozott, [ nem lehet 0, azaz [ > 1.

A feltevés szerint (I — 1)ay,+1 maradéka el6fordul az s;-k maradékai k6z6tt, mondjuk

Sm = (l— 1)agy+1 (mod p),

ahol 1 < m < n. Ekkor viszont $,, + apy+1 = lag,+1 (mod p), tehat s,, + ap,4+1 maradéka nem szerepel az s;-k
maradékai kozott.
Ezzel az allitast igazoltuk.

Megjegyzések. 1. Ezzel a modszerrel valojaban azt bizonyitottuk be, hogy & < p — 1 esetén a maradékok szama
legalabb k + 1.
2.Haai =as=...=ay és k < p— 1, akkor a kiilénb6z6 maradékok szama k + 1.



