Trapéz rombuszba irdsan azt értjiik, hogy a trapéz cstcsai a rombusz hataran vannak. Ha a rombusz négyzet,
akkor egyetlen maximaélis teriiletd szimmetrikus trapéz irhaté bele, 6nmaga.
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1. dbra

Az 1. dbrdn a K LM N rombuszba beirt szimmetrikus trapézt rajzoltunk meg, AB || CD, és tiikroztiik a trapézt a
rombusz O kdzéppontjara. Ha AB, illetve CD felez6pontja I, illetve G, akkor K, F, G', tovabba M, I, G egy egyenesen
vannak, és

GF L AB, G'F' LA'B. (1)

Tekintsiik az ABD'C’ trapéz A;B; kozépvonalat. Ennek H felezépontja illeszkedik a K F egyenesre, és a H pont
felezi az F'G' szakaszt is. Hasonlot mondhatunk az A’ B’ DC trapéz CyD; kdzépvonalanak J felez6pontjarol. Kénnyen
belathatjuk, hogy

AB+ CD
A1By =CDy = — (2)

tovabba H.J péarhuzamos GF-fel, és igy (1) szerint HJ 1 C1Dy és HJ L AyB;. Ezért A1 B1C1D; olyan téglalap,
amelynek kézéppontja O. Azt is lathatjuk, hogy e téglalap és a trapéz magassaga egyenls, FG = HJ, ezért (2) miatt
a teriiletiik is megegyezik.

Nézziik meg ezutan, hogyan szerkeszthetd adott rombuszba téglalap. Mivel a rombusz és a téglalap O kdzéppontja
megegyezik, ezért a téglalap cstcsai O -t0l egyenls tavolsagra vannak, igy illeszkednek egy O kozéppontu korre. A 2.
abran lathatjuk, hogyan szerkesztheték ilyen téglalapok.
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2. abra

Az dbra A B} C D] téglalapjanal az A} C atlo nagyobb, mint a rombusz kisebbik atloja, a tobbi esetben legfeljebb
akkora. Az elébbinél mindegyik rombuszoldalon egy-egy téglalap csics lesz, és ekkor e téglalap valamelyik két oldalaval
parhuzamos alapokkal rendelkezd beirt szimmetrikus trapéz szimmetriatengelye az egyik rombuszatlo.
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3. dbra

A 3. dbra jeloléseit hasznalva szamitsuk ki a beirt trapéz oldalai altal levagott hdromszogek teriileteinek ¢ Ssszegét:

22 21 -z 1—y)? z—y)?+1
t = > + ( 5 Jy + ( 2y) sina = %sin «. Ha t minimélis, akkor a beirt trapéz teriilete maximalis

lesz. Ez pontosan akkor kovetkezik be, ha x = y. Ez azt jelenti, hogy végtelen sok ilyen tipusi trapéz van, ezek teriilete
a rombusz teriiletének a fele.
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4. dbra

A 2. dbra tovabbi téglalapjai olyanok, hogy két szemkozti oldaluk a rombusz két szemkdzti oldalara illeszkedik. Ilyen
esetet rajzoltunk meg a 4. dbrdn, ahol a rombusz hegyesszoge 60°-nal nagyobb. Az ilyen tipusiak kozott maximalis
teriiletd téglalap oldalait szaggatott vonallal rajzoltuk meg, vele egyenlé teriilett a K N PL beirt szimmetrikus trapéz,
és ez a teriilet most nagyobb, mint a rombusz teriiletének a fele. (Ha a rombusz hegyesszoge legfeljebb 60°, akkor ez
a teriilet legfeljebb a rombusz teriiletének a fele.)

Olyan trapéz, mint a KN PL, négy van, hiszen a trapéz hosszabbik alapja a rombusz barmelyik oldalaval egybe-
eshet, és két, veliik egyenld teriiletd beirt téglalap létezik. A 4. dbra szerinti rombuszba tehat 6 maximalis teriileti
szimmetrikus trapéz irhato.

Osszefoglalva: Ha LK N< < 60°, akkor a rombuszba végtelen sok maximalis teriileti szimmetrikus trapéz irhato,
és a maximalis teriilet a rombusz teriiletének a fele. Ha 60° < LKN< < 90°, akkor 6 maximaélis teriiletdi beirt
szimmetrikus trapéz lesz (ezek teriilete nagyobb a rombusz félteriileténél), végiil ha a rombusz négyzet, akkor csak egy
(sajat maga).

Megjegyzés. A beirast altalanosabban is értelmezhettiik volna, éspedig ugy, hogy a trapéz minden csiicsa a rom-
busznak hatarpontja vagy belsé pontja legyen. A feladat kérdésére adandé valasz azonban ekkor is ugyanaz lesz.



