Legyenek a haromszog oldalai a, b, ¢, egy megftelel6 belsé pont P, ennek az oldalaktol valo tavolsagai da, dp, d. (az
oldalaktol vett tavolsagot az oldalegyenesektdl valo tavolsagként tekintjiik). A keresett P pontok esetén d,, dp, d.-re
teljesiilniiik kell a haromszog-egyenlétlenségeknek. Messék a haromszog belss szogfelezsi az oldalakat az A’, B’ és C’
pontokban az dbra szerint.
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El6szor megmutatjuk, hogy pl. a B'C’ szakasz tetszéleges () pontjanak az oldalegyenesektdl valé x, y, z tavolsagaira
y+z = x. Tekintve, hogy C’ a C-b6l indulé szdgfelezs egy pontja, C'K = C'K' = k, és igy a C'B' K’ és QB'Y hasonlo
haromszogekbdl

QB vy o QB
(1) B/—C” = E, amibdl Yy = B/—Ok
Hasonléan kapjuk, hogy
QC’
A C'QL ¢és C' B’ M hasonl6 haromszogekbdl
QC" _ QB
3 = .
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. s QB QC’ ) , s . e
(3)-bol z-et kifejezve: z = B’C’k + B’C’h' Ezért (1) és (2) alapjan « = y + z, amint azt allitottuk.

Tekintsiik ezutan az A kozéppontu kozéppontos hasonlosagot. Ha ennek ardnya 1-nél nagyobb, és az el6bbi @ pont
képe P, akkor a nagyitasban az elébbi y és z szakasz novekszik, z pedig csokken, ezért a P pontra teljesiilni fog a
dq < dp + d. egyenlStlenség. Hasonléan lathatjuk be, hogy A’'B’ vagy A’C’ barmely pontjat C-bél ill. B-bsl 1-nél
nagyobb aranyu kdzéppontos hasonlosaggal leképezve a képpontra, teljesiilni fognak a d. < d, + dyp, ill. dy, < dg + d..
egyenl6tlenségek.

Mindharom egyenlétlenség akkor és csak akkor teljesiil, ha a P pont az A’ B’C’ haromszog bels6 pontja. A keresett
P pontok halmaza tehat az A’B’C’ haromszog belseje.

Héatra van még annak meghatarozasa, hogy az A’ B'C’ haromszog teriilete, T(a B¢y hanyadrésze az ABC harom-
sz0g tertiletének, T( 4 pc)-nek. Lathato, hogy

Tiarpcy =Tapc)y — Tiapcy — Tica sy — T(Bo ary,

amibdl
(4) T(A/BIC/) _ 1 _ T(AB/C/) _ T(CA/B/) _ T(BC/A/)
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Szamitsuk ki el6szor T 4pror-t. A szdgfelezs osztasi aranyéra vonatkozo tétel szerint AC" = o AB' = parp. ezért
T 1 b%c? .

(A‘B’C’) = 5 m&na.
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Tapcy 2 (atb)(atc) _ be
T aBo) I (a+b)(a+c)
3 besin a

Hasonloan szamithatjuk ki a (4) jobb oldalan szerepls tovabbi aranyokat. Ezért (4) igy alakul:

T(A'B/C/) -1 bc . ab _ ac _
T aBc) (a+b)(at+c) (c+ a)(c2+bb) (b+a)(b+c)
- (a+b)(b+c)(c+a)

Megjegyzés: A feladat megoldasai megtalalhatok a Kozépiskolai Matematikai Versenyek 1985 -1987. c. konyv 153-
159. oldalain.



