A két fliggvény egymads inverze, ezért grafikonjaik tiikrosek az y = = egyenesre. Ha az x — a® fiiggvénynek van
pontja az y = x egyenesen, akkor az a pont az x — log, v fiiggvény grafikonjanak is pontja, és ekkor a keresett
tavolsag zérus. Vizsgaljuk ezért az f(x) = a” — x fliggvényt. Ha az = — o fiiggvény grafikonjanak van kozos pontja
az y = x egyenessel, akkor f(z) értékkészletében nem pozitiv szamok is el6fordulnak. Az f(z) fiiggvény folytonos, és
f,(x) = (a” — x)l =a" -Ina — 1 szigortan monoton névekvs. Mivel a” - Ina — 1 pontosan akkor 0, ha x = log, log,, e,
azért ezen a helyen f(x)-nek abszolit minimuma van. Itt a fliggvényértek:
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Ez a fiiggvényérték pontosan akkor nem pozitiv, ha < 1,azaz e-lna < 1, vagyis a < e*. Ebbol lathatjuk, hogy

2a,
a két fiiggvény grafikonjanak pontosan akkor nincs kozos pontja, ha a > er.
A két grafikon egymashoz legkdzelebb esd pontjai azok a pontok lesznek, amelyekhez tartozo érint6k parhuzamosak

az y = x egyenessel. Képezziik ezért az x — o fiiggvény differencialhanyadosat: (aw)/ = a” - Ina. Ha az érintési pont

Inl
az (xo;yo) pont, akkor a™ - lna = 1, amib6l xy = g és Yo = ha Mivel az z — log, x fliggvény grafikonjan az
na na

érintési pont az (zo; yo) pontnak az y = x egyenesre valo tiikorképe (yo; o), a keresett tavolsag
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Az elmondottakat Gsszefoglalva, a két fiiggvény grafikonjanak legkozelebbi pontjai kdzott a tavolsag:
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