I. megoldas: Tekintsiik a feladatot megoldottnak. A megoldast a P pont helyzete szerint négy részre bontjuk.

1. Legyen P a konvex szogtartomany bels§ pontja. Huzzunk parhuzamost P-n at a szog szaraival. Legyenek a
szarakon keletkezé metszéspontok Ay, illetve By, OA; = b, OB, = a, és hasznéljuk az 1. dbra tovabbi jeloléseit is. Az
AA; P és AOB hasonl6 haromszogekbal

b
22#—1_1)), innen 2 — (d—a—b)x +ab=0,

vagy ac=d—a— b jeloléssel x? — cx 4 ab = 0.
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1. dbra

cE V2 — 4ab . .
————— amelyben v/ ¢? — 4ab ismert médon szerkeszthets, majd = is. A szerkesztés

ezutan ugy torténik, hogy O-bol folmérjik b+ x-et az O Ay szarra, igy kapjuk A-t, amelyet P-vel 6sszekdtve adodik a
szerkesztendd egyenes. A feladat megoldhato, ha ¢ — 4ab > 0, és 2 vagy 1 megoldas van aszerint, hogy ¢ =d —a —b >
2V/ab vagy d — a — b = 2v/ab.

Ennek megoldasa z =
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2. dabra

2. Most nézziik azt az esetet, amikor P a konvex szogtartomény valamelyik mellékszégének belsé pontja. A 2. dbra
alapjan

—b
g = dfix—i—b’ ahonnan 2? — (d —a+ b)x — ab = 0,
+ V2 + 4dab V2 +4ab
vagy ¢ = d — a + b jelléssel: 2% —cx —ab=0, = %; csak x = W lehetséges, ezért most

egy megoldas van.

3. Ha P a konvex szogtartomény hataranak egy 0-t6l kiillonb6z6 pontja, akkor A és B valamelyikével egybeesik.
Legyen pl. P = B, ekkor PO = a és OA = d — a, igy A megszerkeszthets. A megoldhatosag feltétele d > a, és ekkor
egy megoldas lesz (3. dbra).
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3. dbra

4. Ha P a konvex szogtartomany cstcsszogének hatdran vagy annak belsejében van, nem lesz megoldés, hiszen
akkor nincs olyan P-n atmend egyenes, amely a konvex sz6g mindkét szarat metszené.

Csermely Zoltan (Szeged, Radnoti M. Gimn.) és

Horvai Péter (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn.) dolgozata alapjan
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4. dbra

II. megoldas: Tekintsiik most is megoldottnak a feladatot. Hasznéljuk a 4. dbra jeloléseit. Ezen az abran OAg =

d
OBy = 5 Az Ag és By pontokban a szogszarakra dllitott merdSlegesek metszéspontja F', és nyilvan AgF' = F' By, tovabba

g = 0A+ AAy = OB — BBy, igy AAy = BBy. Ezért az FAgA és FByB derékszogld haromszogek egybevagok. Az
egybevagosag kovetkeztében AF = F B, az F-bol az AB-re bocsatott mergleges T' talppontja felezi az AB szakaszt.
EgyenlGek tovabba az dbra ivvel jelolt szogei. Ez utobbi miatt az AOBF négyszog hurnégyszog, tehat az F' pont rajta
van az AO B haromszog koriilirt korén. Mivel F-bél az A BO haromszog oldalaira bocsatott merdlegesek talppontjai egy
egyenesen — az F' ponthoz tartozd Simson egyenesen — vannak, azért Ag, T és By egy egyenesre esnek. A szerkesztést
ezutan a kovetkezSképpen végezhetjiik: Kijeloljiik a szog szarain az Ay, By pontokat, majd megszerkesztjiik F-et. A
T pontot az AgBp egyenesb6l PF Thalész-kore metszi ki, és PT a szerkesztendd egyenes. Attol fliggéen, hogy PF
Thalész-kore hany pontban metszi az AgBy szakaszt, a feladatnak 2, 1 vagy 0 megoldasa lesz.



