
Megmutatjuk, hogy létezik olyan megoldás, amelyben xa
és yb ugyanaz a 2-hatvány. Ehhez a következ® egyenlet-

rendszert kell megoldanunk.
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Ha létezik ilyen k természetes szám, amelyre
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a
,
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b
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c
egyszerre egész, készen vagyunk.

Mivel c relatív prím a-hoz és b-hez, relatív prím ab-hez is. Ebb®l pedig következik, hogy léteznek olyan p, q pozitív

egészek, amelyekre p · c− q · ab = 1. Legyen k = q · ab = pc− 1; ekkor
k

a
= qb,

k

b
= qa és

k + 1

c
= p egyszerre pozitív

egészek. Ezzel az állítást igazoltuk.

Szeidl Ádám (Miskol, Földes F. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés. A megoldás kisit általánosabban is megfogalmazható. Legyenek x0 és y0 pozitív egészek, és
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Legyen k olyan pozitív egész, amelyre
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egészek. Az el®bbi egyenl®séget zk0 -val megszorozva:
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0 pozitív egészekb®l álló megoldás (Szeidl Ádám megoldásában x0 = y0 = 1 volt).
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