I. megoldas. Legyen a + b+ ¢ = 1, ahol ¢ > 0, és alakitsuk 4t az egyenlGtlenséget a kovetkezSképpen:

9ab(1 —¢) + (a+b)(a + b+ c) >a® + 10ab + b?,
ab + bc + ca >9abc,
(ab+ be + ca)(a + b+ ¢) >9abe,
a?b + ab® + b%c + bc® + Pa + ca® >6abe.

Ez az egyenl6tlenség pedig a szamtani és mértani kozép kozotti egyenlStlenség alapjan igaz:

a?b + ab® + b%c + be? + 2a + ca®
6

> Va2b-ab? - b2c- be? - c2a - ca? = abe.

1
Egyenl6ség pontosan akkor all fenn, ha a?b = ab® = b%c = bc? = ?a = ca?, ami a = b = ¢ = = esetén teljesiil.
gy gp 3

Pdl Andrdis (Budapest, Budai Nagy A. Gimn., IV. o. t.) dolgozata alapjan
II. megoldas. Legyen x = a + b és y = ab. A feladat feltételei szerint 0 < z < 1, a szdmtani és mértani kézép
kozotti egyenlétlenség alapjan pedig 0 < y < ‘%
Az egyenlGtlenségbe behelyettesitve és atrendezve:

9zy — 2% — 8y +x > 0,
y(9z —8) +x(1 —z) > 0.
1. Ha 9z — 8 > 0, akkor az egyenl6tlenség bal oldala pozitiv.

2
2. Ha 9z — 8 < 0, akkor a bal oldalt nem néveljiik, ha y helyére a nala nem kisebb %—et irjuk. Elég tehat ekkor

azt bizonyitani, hogy
2
%(9;10—8)4—:10(1 —x)>0.
Ez az egyenlGtlenség x-szel vald osztas és rendezés utan a kovetkezGképpen alakul:

922 — 12z +4 > 0, azaz (3z — 2)* > 0,

ez pedig valoban igaz.

2 21
Egyenl6ség akkor all fenn, ha 3x —2 = 0, azaz x = 3 (ebben az esetben 92 — 8 < 0 valoban teljesiil) és y = % =3

2
1
Mivel y = % pontosan akkor teljesiil, ha a = b, ebb6l a = b = 3 kovetkezik.
1

Egyenléség tehat csak a = b = 3 esetén 1ép fel.

Csérnyei Marianna (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., IL. o. t.)



