Ha az a oldalt ABCD négyzetet a harom egyenes hat egybevigo téglalapra osztja, akkor a téglalapok atloi —
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egyszersmind atmeéréi — c¢= (§> + (5> =a—¢— hosszisagaak (1. dbra).
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1. dbra

Tételezziik fel, hogy létezik egy c-nél kisebb atmérdji sokszoget ado f felosztas. El6rebocsatjuk és hivatkozas
nélkiil tobbszor is alkalmazzuk Pasch axiémajat: Ha egy egyenes nem illeszkedik egy haromszog egyik cstcsara sem,
akkor vagy pontosan két oldalat metszi, vagy egyiket sem, ha pedig illeszkedik valamelyik csdcsra, akkor legfeljebb
egy oldalat metszi.
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2. dabra

Vilagos, hogy a négyzetnek van olyan oldala, amelyet az f felosztasban egyetlen egyenes oszt ketté, hiszen a harom
egyenes legfeljebb 6 pontban metszheti a négyzet hatarvonalat, és ha lenne olyan oldal, amelyet egyik egyenes sem
metsz, ugy az ezzel az oldallal szomszédos felosztas-rész atmérGje legalabb a > ¢. AB-nek valasztva egy ilyen oldalt, a
metszéspont legyen M. Jelolje E a négyzet AB-re mersleges kdzépvonalanak AB-hez kézelebbi harmadolopontjat. Az
ABE haromszog egyenls szard, és szarai ¢ hosszusaguak. Az M-re illeszkeds egyenes nem metszi ABFE egyik szarat, de
egy masik metszi mind a kett6t, hiszen az f felosztasban c-nél kisebb atmérsji sokszogek vannak. Ez a masik egyenes
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a BC-t N-ben, DA-t L-ben metszi (2. dbra). Az LABN trapéz kozépvonala kisebb 3 -nal, ezért az egyik alapja,
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BN is. Ennélfogva NC' nagyobb ?a -nal és ND hosszabb 2¢-nél. ND felez6merdlegesének a négyzetbe esG részét —

lévén N D-vel azonos hosszisagi — N L mellett még egy egyenes osztja. Az ezzel valé metszéspontot jeloljik Z-vel.
Az NDZ (esetleg elfajult) haromszog alapja 2c¢-nél, szarai c-nél nagyobbak. Ennek a haromszégnek N L egyik oldalat
sem metszi, a masik két egyenes az f felosstasra vonatkozo (indirekt) feltevésiink szerint osztja ND-t, de koziilik a
Z-re illeszked6 nem osztja a szarakat; tovabba az egyik szérat — legyen ez NZ — nem osztja a méasik sem (ugyanis ez a
masik egyenes N D-n kiviil mar csak az egyik szarat metszheti). Ez azt jelenti, hogy az f felosztas nem létezik, hiszen
NZ > c ellentmond az f-re tett feltevésnek.
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Végiil, mivel ¢ = S > V13, azért a > 6, tehat a négyzet oldala legalabb 6.



