Jeloljiik Sq 4-val azt a szamtani sorozatot, amelynek differencidja d és els6 eleme a (példaul S5 2 = (2, 7, 12, 17,...)).
Konnyd ellenérizni, hogy az

(1) S2.0, 530, Sai, Sei, Sizn

sorozatok egyiittvéve az Osszes pozitiv egész szdmot tartalmazzak. Valdéban, S ¢ tartalmazza mindazokat a pozitiv
egészeket, amelyek 12-vel osztva 0, 2, 4, 6, 8 vagy 10 maradékot adnak; S3 ¢ tartalmazza azokat a szdmokat, amelyek
12-vel osztva 0, 3, 6, vagy 9 maradékot adnak; Sy 1 azokat, amelyek 1-et, 5-6t vagy 9-et; Sg 1 azokat, amelyek 1-et vagy
T-et; végiil Si2,11 azokat, amelyek 12-vel osztva 11 maradékot adnak. Mivel mindegyik lehetséges maradék szerepelt
legalabb egyszer, a felsorolt Ot sorozat valdéban tartalmazza az Osszes pozitiv egészt. A baj csak az, hogy az egyik
sorozat differenciaja a 2.

Az (1)-ben szerepld sorozatok segitségével megadunk néhény sorozatot, amelyek lefedik az Gsszes paros szamot, és
megadunk néhany tovabbi sorozatot, amelyek a paratlan szdmokat tartalmazzak.

Tekintsiik a kovetkez6 sorozatokat:

(2) S32.0, Sa8,0, Sea16, 596,16, S192,176, S16,8, S84, Sa2-

Az els6 6t éppen az (1)-ben szerepld sorozatok 16-szorosa; ezek tehat a 16-tal oszthato pozitiv egészeket tartalmazzak.
Az Si6 3 sorozat azokat a természetes szdmokat tartalmazza, amelyek 8-cal oszthatok, de 16-tal nem; az Sg 4 azokat,
amelyek 4-gyel oszthatok, de 8-cal nem; végiil az S92 azokbdl a pozitiv paros szamokbdl all, amelyek 4-gyel nem
oszthatok. A (2)-ben megadott sorozatok tehat az Osszes paros szdmot tartalmazzak.

Tekintsiik ezutan a kovetkezs sorozatokat:

(3) S31, S65, So3z, Sigis.

Megmutatjuk, hogy ezek minden olyan (pozitiv) paratlan szamot tartalmaznak, amely nem oszthat6 9-cel.

Az S31 és S 5 tartalmazzék a 3-mal nem oszthato szamokat (ha egy paratlan szam 3-mal osztva 2 maradékot ad,
akkor 6-tal osztva 5-6t ad maradékul, ezért az ilyeneket tartalmazza Sg5), mig Sg 3 és Sis 15 egylittesen tartalmazzak
azokat a 3-mal oszthaté paratlan szamokat, amelyek 9-cel nem oszthatok, hiszen az ilyen szamok 18-cal osztva csak 3
vagy 15 maradékot adhatnak.

Végiil a 9-cel oszthatd paratlan szdmokat a kdvetkezs sorozatok tartalmazzak:

(4) S12,9, Sseor, S72.45.

Egy 9-cel oszthato paratlan szam ugyanis 72-vel osztva 9, 27,45 vagy 63 maradékot ad.

Az S36 97 tartalmazza azokat, amelyek 27 vagy 63 maradékot adnak; az Sv2 45 azokat, amelyek 45-6t; végiil az Si2,9
az Osszes olyan szamot tartalmazza, amely 72-vel osztva 9 maradékot ad.

A (2), (3) és (4) pontokban felsorolt sorozatok tehéat az Gsszes pozitiv egész szamot tartalmazzak. A differenciak
szerint felsorolva:

S31; Sa2; Ses;  Ssar 9937 S12,9; Sies:  Siss; 932,05

S36,07;  Sag,0;  Seaie;  Sr2,455  Soe16; S192,176-

Megjegyzések. 1. Termeészetesen sok mas megoldas is 1étezik (példaul kicserélhetjiik S192,176-0t S24.16-ra). Egy masik
megoldas (Csdrnyei Marianna dolgozata alapjan):

S30;  Sa0; Ss0; Sen: Ss2; S5 Sizs: Sise;

S20,19;  S24,22; 530,235 Sa0,14;  Se0,38;  S120,86-

2. A feladattal kapcsolatban sok nevezetes megoldatlan kérdés ismert; példaul lehet-e az 6sszes differencia paratlan?
Lehet-e a legkisebb differencia akarmilyen nagy? (Ez utébbi Erdds Pal problémaja.)

3. Ha azt is megkoveteljiik, hogy a sorozatok diszjunktak legyenek, akkor a feladatnak nincs megoldésa. Errél
részletesebben a K6MaL 1986/4. szamaban, a 154. oldalon olvashatnak az érdeklgddsk.



