I.megoldas. Jeloljiik a PQ szakasz felezGpontjat R-rel. Megmutatjuk, hogy az ]ﬁ vektor egyallasu az ﬁ vek-
torral, amibél mér kovetkezik, hogy az R, E/, F' pontok egy egyenesen vannak.

Legyenﬁ—p,@—q, ésigyzﬁ—a p,zﬁzﬁ-q(0<a,6<1).

Ezekbol A ¢s AE — p 59§ suk 681 ketfoleképpen az AC vektort.
E:EH@: ap +7(a—ap) = (@ —ay)p + 14,
AC = AB + 6BP = q + 8(p — fa) = 3p + (5 - )q,

ahol ~ és 0 valos szamok. A kétféle folirast dsszehasonlitva: a — ay = § és v = 8 — $6. Ebbdl az egyenletrendszerbgl

v = [3 aB és § = ag —_aﬁﬁ' A kapott értékekkel /@ = <a —af 11—_aaﬁ> p+ ([3 —af 11—_aﬁﬁ> q. Mivel ﬁ =
1 1 -1 -1
51@, EE igy hatarozhat6 meg: EE = AF — AE = §aﬁ ( a_ aﬂp + 15_ a5 q) = 2(1afﬁaﬂ)[(a —Lp+ (B8 —-1)q].

Végiil ]ﬁ = zﬁ zﬁ [(a—1)p +(B—1)q], és 1gy ﬁ ﬁ, ami azt jelenti, hogy az EF egyenes

dtmegy a PQ szakasz R felezopontjan.

Szeidl Addm (Miskolc, Foldes F. Gimn., II. o. t.) dolgozata alapjan

II.megoldas. Jeloljiik az AB, BP, PA szakaszok felez6pontjat rendre Pp, A;, illetve Bi-gyel. Mivel A3 P; ko-
zépvonal az ABP haromszogben, E illeszkedik A; Pi-re. Hasonld okbol F' illeszkedik Bi Pi-re, R pedig A;Bi-re. A
Menelaosz-tétel megforditasa szerint az A; B; Py haromszog oldalain fekvé F, E, R pontok éppen akkor lesznek egy
egyenesen, ha teljesiil az

(1) AE P F BlR__l
EP, FB; RA,

egyenlGség; ezt kell tehat megmutatnunk. A haromszog kézépvonalara vonatkozd tétel szerint A1 E = EPD’ EP =
1 1 1 1 1
§DA, P F = §BC, FBy = §CP, B1R = EAQ, RA, = §QB. Ezeket folhasznalva (1) a kovetkezd alakot 6lti:

PD BC AQ

DA CP QB
Ez pedig igaz, hiszen nem més, mint az ABP haromszogre és a @Q,C, D pontokon atmend egyenesre alkalmazott
Menelaosz-tétel.
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III. megoldas. Feladatunk allitasat H. S. M. Coxeter — S. L. Greitzer szerz6k Az tjra felfedezett geometria c.
konyvének 92. oldalan lévs 3.1.4. és 91. oldaldn lévs 3.1.3. tételek segitségével is megmutathatjuk. A 3.1.4. tétel
szerint az EF P és EF(Q haromszogek teriilete egyenld, ugyanis e tétel alapjan mindkét haromszog teriilete az ABC' D
négyszog teriiletének a negyede. Ezért az EF atlo felezi az EQF P négyszog teriiletét. A 3.1.3. tétel szerint, ha egy atlo
a négyszoget két egyenls teriiletii részre osztja, akkor ez az atlo felezi a masik atlot. Ezt a tételt az EQF P négyszogre
alkalmazva azt kapjuk, hogy EF felezi a PQ szakaszt.
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