I.megoldas. Jeloljiik a sokszog csucsait Ap, As, ..., Ay-nel (n > 5), az A; cstcsnél 1év6 szoget pedig a;-vel.
Valasszuk ki a sokszog két olyan szomszédos szogét, amelyek Osszege nagyobb 180°-nal. Ilyen két szomszédos szog
biztosan van, hiszen ellenkezs esetben a; < 180° — an, as < 180° — as, ..., a, < 180° — 1 lenne, amibdl oy + as +
ot <n-180° — (o +ag+ -t ay), ésigy 2(a; + a2+ - + ) < n-180°. Figyelembe véve, hogy az n oldala
sokszOg szogeinek Osszege (n—2)-180°, 2(n—2)-180° < n-180° adodik, amibdl n < 4. Ez ellentmondés, ezért van két
olyan szomszédos szog, amelyek Osszege 180°-nal nagyobb. Foltehetjiik, hogy a1 + as > 180°. Kicsinyitsiik a sokszoget
1:2 ardnyban az A; pontbol. Ekkor A; képe 6nmaga, az As és A, képe az A1 Ay, ill. A1 A, oldal felez6pontja, minden
tovabbi A; csucs képe pedig az A1 A; atlo felezGpontja.

Ezért a kicsinyitett sokszoglemez pontjai — az A;-b6l kiindulé két oldal pontjait kivéve — az eredeti n-szog belsd
pontjai. Ugyanezeket mondhatjuk el a sokszog As-bdl valo 1 : 2 ardnyu kicsinyitésére.

Allitjuk, hogy a két kicsinyitett sokszog egyikének belsé pontja lesz a masik valamelyik cstcsa. Jeloljiik az A;
cstics képét az Aj, ill. Ay kozépponti kicsinyitésben A}, ill. A7-vel. Féltehetjiik, hogy az A,, cstics nincs tavolabb az
A1 Ay egyenestSl, mint az As. Ezért az Al A} szakasz metszi az Ay A szakaszt egy H pontban. Tekintsiik az Al A%
egyenesnek azt a félsikjat, amelyben A; is van, hozzaszamitva a félsikhoz az egyenes pontjait is. A sokszog konvexsége
kovetkeztében ebben a félsikban benne van az A, de nincs benne az A),_;. Az A} pont vagy a félsik hataran van,
vagy ugyancsak nincs ebben a félsikban. (Akkor lesz a félsik hatéran, ha az A,, és As pontok ugyanolyan tavolsagra
vannak az A; A, egyenestdl.) Ezért A az A, cstcsbol valo kicsinyitéssel kapott sokszognek belss pontja. Igy, ha A/ -re
tiikrozzilk Aq-et, az eredeti sokszog egy belsé pontjdhoz jutunk. MivelA” egy atlo felezGpontja, azért igaz a feladat
allitasa.

II. megoldas. Az I. megoldashoz hasonloan feltehets, hogy az Ay és As csticsoknél fekvs szogek Osszege 180°-nél
nagyobb. Ismét foltehetjiik, hogy Ai-nek A,, szomszédja legfoljebb akkora tavolsdgban van az A; As egyenestsl, mint
As. Bizonyitjuk, hogy ekkor Aj-nek az A, As atlo F' felezGpontjara valo P tiikorképe belss pontja a sokszognek (2.
dbra).

2. dbra

Az A, A1 As P négyszog nyilvan parallelogramma. Azt kell belatnunk, hogy az A,-en &t A; As-vel huzott parhuzamos
az Ag As oldalt egy belsd N pontjaban metszi (vagy éppen As-ban), és hogy A, N > A, P = A; As.

Els6 foltevésiink (ti. az A; Ao oldal kivalasztasa, c; + o > 180° alapjan) azt jelenti, hogy az A, A; és AszAs
egyenesek M metszéspontjara A, M > A1 M, és igy a parhuzamos szel6k tételét felhasznalva kovetkezik, hogy
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ezért A, P = A1 As < A, N.
Masodik foltevésiink szerint AsM > N M, tehat P valoban belsé pontja az A, N szakasznak.



