I. megoldas. A bizonyitando egyenltlenség a trivialis
0 < ab(a — ¢)? + be(b — a)? + ca(c — b)?

egyenl6tlenség atrendezése.
C

Ty illetve v/c, v/a, Vb szamharmasokra a Cauchy-Bunyakovszkij—

II. megoldas. Alkalmazzuk a pozitiv
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Schwarz-egyenl&tlenséget:
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Mivel a 4 b + ¢ pozitiv, leoszthatunk vele:
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at+bt+e< —+—+—.
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Ezt pedig abc-vel szorozva éppen a bizonyitandé allitast kapjuk.
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III. megoldas. A sulyozott szamtani és mértani kozép kozotti egyenlStlenséget fogjuk felhasznalni az -

silyokkal.

a’b+ b+ cBa=
1 2 4 2 4 1 4 1 2
= (?a3b+ ?b?’c—i- ?c?’a) + (?a3b+ ?b‘q‘c—i— ?csa) + (?a?’b—i— ?b‘q‘c—i— ?csa) >

> (a3b)1/7(b3c)2/7(03a)4/7 T (a3b)2/7(b3c)4/7(c3a)1/7 I (a3b)4/7(b3c)1/7(03a)2/7 _
= abc® + ab*c + a’bec = abe(a + b+ c).
Futé Gdbor (Fazekas M. Fév. Gyak. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés. EgyenlGség pontosan akkor all fenn, ha a = b = c. Ez az els6 megoldasbol kozvetleniil latszik, de a
masik két megoldéasbol is konnyen leolvashato.



