Végezziik el a beszorzast és a kobreemelést, és rendezziik a tagokat a bal oldalra:
22y 4 32%y — 32y% + 2% + xy = 0.
Ha y = 0, akkor ez tetszsleges x-re teljesiil. Tegyiik fel, hogy y # 0; akkor y-nal oszthatunk:
22y +32% — 3xy 4+ 2y° + 2 = 0.

Rendezziik el a tagokat y hatvanyai szerint:
(1) 2y% + (2% — 3z)y + (32 + ) = 0.

Ezt az egyenletet ugy tekintjiik, mint egy egész egyiitthatés masodfokd egyenletet, amiben y az ismeretlen, és
azokat az x értékeket keressiik, amelyekre az egyenletnek van egész gyoke.

Ahhoz, hogy (1)-nek legyen egész gyoke, sziikséges, hogy az egyenlet D diszkriminansa négyzetszam legyen:

D= (2?-32)—4-2- 32 + 2) = 2(zx — 8)(z + 1)
Haxz=-1,akkor D=0¢és y=—1

Ha x # —1, akkor W = z(z — 8) is négyzetszam: 22 — 82 = k?, ahol k valamilyen nemnegativ egész szam.
x

Az 22 — 8x kifejezést teljes négyzetté alakitva és atrendezve:

(x —4)* — k? = 16,
(x —4—k)(x—4+k)=16.

A 16 lehetséges szorzatta alakitésai (figyelembe véve, hogy x — 4 — k < x — 4 + k), az ezekhez tartozo z
(r—4—-k)+(x—4+k)+8

> értékek, ill. az y megfelels egész értékei:
r—4—k|r—4+k T Y1 Yo
1
1 16 125
2 8 9 -6 -21
4 4 8 —10 —10
1
—16 -1 —4-
2
-8 -2 -1 -1 -1
—4 —4 0 0 0

A megoldasok tehat:
x tetszGleges egész és y =0
r=—-1lésy=—1;
r=9ésy=—6;
r=9ésy=-—-21I,;
r=8¢és y=—10;

Megjegyzés. Voltak, akik az egyenletet az y-nal val6é osztas utdn = hatvanyai szerint rendezték:
(y+3)2® + (1 — 3y)z + 2% = 0.

Ebben az esetben kiilon foglalkozni kell az y = —3 esettel, mert ilyenkor az egyenlet (z-ben) nem masodfoka.



