Legyen a V térfogatiu, A felszind tetraéder beirt gombjének kézéppontja O. Az O pontot a cstucsokkal 6sszekotve
a tetraédert olyan guldkra bontjuk, amelyek alaplapja a tetraéder egy-egy lapja, magassaga pedig a beirt gémb r
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sugara. Ezeknek a gulaknak a térfogatat Osszeadva a tetraéder térfogatat kapjuk. Ezért V = 5 Vegyiink fel egy
O-n atmend tetszéleges sikot. Ez a stk a tetraédert egy Vi, illetve V5 térfogati részre vagja, legyen a V térfogatiu
testhez tartozo felszinrész A;, a masik As. A szoban forgo sik az el6bb emlitett gulak némelyikét nem metszi, masokat
pedig két O csicsu gulara vag szét, ezért
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Az F. 2853. feladat megoldasaban bebizonyitottuk, hogy a tetraéder két szemkozti élének felezGpontjan atmend barmely
sik felezi a tetraéder térfogatat. Tekintsiik azt a sikot, amely két szemkozti él felezGpontjan és az O ponton megy at. Ez
a sik felezi a tetraéder térfogatat azaz Vi = Vs, ezért (1)-b6l Ay = Ay. Tehét létezik olyan sik, amely adott tetraédert
két egyenld felszind és térfogati részre vag szét.

Megjegyzések. 1. Abban a specialis helyzetben, ha az O pont raesik egy szemben fekvé élpar felezGpontjait 6sszekots
egyenesre, az emlitett sik hatarozatlan, mindegyik sik megfelels; pl. az F. 2847. feladat egyenld oldalu tetraéderében
és a szabalyos tetraéderben.

2. Toébben a kovetkez6képpen irtak le a feladat megoldasat:

Az F. 2853. feladat megoldéasakor bebizonyitottuk, hogy a tetraéder két szemkozti élének felezGpontjan dtmend sik
felezi a tetraéder térfogatat. Tekintsiink egy ilyen S sikot. A résztest felszine — a metszetlap teriilete nélkiil — legyen
A1 (o) illetve As(¢), ahol ¢ S-nek és egy rogzitett siknak a hajlasszoge. Ha Aq(¢) = Aa(¢), akkor készen vagyunk.
Tegyiik fel ezutéan, hogy A1(¢) > As2(9¢), azaz A1(p) — Aa(¢) > 0. Forgassuk el S-et a tetraéder eme két szemkozti
élének felezGpontjat osszekots egyenes koriil 180°-kal. Ekkor Ay (¢ + 180°) = A2(¢) és Aa (¢ + 180°) = A; (¢) , hiszen
az S sik 180°-os forgatas utan dnmagéaba megy at. Ezért A; (¢ + 180°) — Az (¢ + 180°) = A3 (¢) — A1 (¢p) < 0. Feltéve
hogy A; (¢) — Az () folytonosan valtozott, Bolzano tétele szerint lesz a (0°; 180°) intervallumban egy olyan ¢q szog,
amelyre A (¢g) — Az (¢o) = 0, tehat Ay (¢o) = Az (¢o). — Ez megoldas is helyes, de csak véazlatosnak tekinthets. Az
A; (@) és As (@) felszinekre intuitiven feltételezett folytonossagot igazolni kellene.



