Jeloljiik a tetraéder egyik lapjanak oldalait a,b és c-vel. Legyen a c-vel szemkozti szog 60°. A tetraéder halozatét
elképzelve lathatjuk, hagy a lapok egybevagosiga csak ugy lehetséges, ha mindegyik csicsboél egy a, egy b, illetve ¢
hosszisagu él indul ki. Ebbél kovetkezik, hogy a szemkozti élek egyenlSk. Ismeretes, hogy minden tetraéder koré irhatéd
(két) paralelepipedon tgy, hogy a tetraéder élei a paralelepipedon lapatloi. Ez a paralelepipedon most téglatest lesz,
hiszen szemkozti lapjain az atlok egyenlSk. Legyenek a téglatest élei az dbra szerint z,y, z.

A téglatest koré irt gobmb egyben a tetraéder koriilirt gdmbje is, hiszen a tetraéder mindegyik cstcsan atmegy.
Ezért a téglatest testatloja 23 cm, és igy

(1) z? + y2 + 2% =232,
A tetraéder éleire mint a téglatest lapatloira a Pitagorasz-tételt alkalmazva:
Pty =a? PP +2=0% P4t =c
Ezeket az egyenlGségeket tsszeadva, majd (1)-et folhasznalva a kovetkezot kapjuk:
(2) a® +b? + 2 =2-23% = 1058.
A tetraéder egy lapjara a koszinusztételt alkalmazva:
(3) & =a?+b* — ab.

Ezt igy is irhatjuk:
(a—b)* = c* — ab,

amibél lathato, hogy ¢ > ab. (2) és (3)-bol:
(4) ab + 2¢* = 1058,

ezért a c? > ab Osszefiiggést figyelembe véve 3¢? > 1058, és igy ¢ > 19. De ¢ kisebb, mint a koriilirt gémb atmeéréje,
ezért 19 < ¢ < 23. Azt is latjuk, hogy ¢ nem lehet paros szam. Ha ugyanis ¢ paros lenne, akkor (3)-bol az kovetkezne,
hogy a is, b is paros. De ha mindharom él paros, akkor (2)-ben a bal oldal oszthaté lenne 4-gyel, mig a jobb oldal
csak 2-vel. Ezért ¢ nem péaros, és igy csak ¢ = 19 vagy ¢ = 21 lehet. Szorozzuk a (4) egyenlet mindkét oldalat 3-mal és
adjuk a kapott egyenletet (3)-hoz:

® +3-1058 = a® + b> — ab + 3(ab + 2¢), vagyis 3174 — 5¢ = (a + b)*.

Ez azt mutatja, hogy a 3174 — 5¢? szam teljes négyzet. Ez csak a ¢ = 19 mellett teljesiil, tehat ¢ = 19. Utobbi
egyenletiinkbdl (a + b)2 = 372, tehat a +b = 37, (4)-bol pedig a - b = 336. E két egyenletb6l a = 16; b= 21. A feladat
egyetlen megoldasa tehat

Erben Péter (Budapest, Berzsenyi D. Gimn., IV. o. t.) dolgozata alapjan

Megjegyzés. Az egybevagd lapokkal hatarolt tetraédert — bizonyos egyezésekre tamaszkodva —egyenld oldali tetra-
édernek szokas nevezni.



