A feladat megoldasahoz folhasznéljuk a kovetkezd segédtételt: Ha a1 < as < ag és by < by < b3, akkor
(1) (a1 + az + a3)(by + bz + b3) < 3(a1by + azby + azbs).

Ennek bizonyitasahoz elegendé a kovetkezd négy helyes egyenlétlenséget Osszeadni:

0 < (az —az)(bz —b2), 0<(az—a1)(b3—b1), 0<(az—ai)(bzs—b1)
és
a1by + azbs + azbz < ayby + azbs + azbs.

Jeloljiik a haromszog A, B, C' csucsaval szemkozti oldalt rendre a, b, c-vel, a haromszog teriiletét pedig t-vel. Az
ismert t = r - s teriiletképlet alapjan a bizonyitandé allitast igy irhatjuk:
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Az dbra alapjén lathato, hogy a hdromszog kétszeres teriilete 2t = a- AgM +b- BoM +c¢-CoM, ezért a bizonyitandd
egyenl6tlenség ekvivalens a kovetkezGvel:

(2) (a+ b+ ¢)(AgM + BoM + CoM) < 3(a- AgM +b- BoM + ¢ - CoM).

Az oldalak jelolését megvalaszthatjuk agy, hogy a < b < ¢ legyen. Ekkor példaul az a oldallal szemkozti o és a b
oldallal szemkozti 8 szogre o < 3, de igy a C cstcsnal keletkez6 AgCM < = 90° — 8 és BoCM < = 90° — « szogekre
AgCM< < BoCM<«. Tekintve, hogy az AgCM és BoCM derékszogi haromszogek atfogoja kozos, az elébbi relacio
azt is jelenti, hogy AgM < BoM. Hasonléan igaz, hogy BoM < CoM. Ezutan a (2) egyenlGtlenséget (1) mintajara
belathatjuk, hiszen (2) ugyanolyan szerkezeti relacio, mint (1), és teljesiilnek az a < b < ¢ és AgM < BoM < CoM
feltételek.
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