I. megoldas. Jeloljiik a derékszogi haromszog atfogojat c-vel, egyik hegyesszogét a-val. Ekkor a keriilet ¢ + ¢ -
sina+c-cosa =8, és igy
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Asina+sinf =2-sin 5 b - COS 5 b azonossag alapjan:
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amely alakbol jol lathato, hogy ¢ pontosan akkor minimélis a 0° < « < 90° intervallumban, ha o = 45°. Tehat a 8
egység keriiletd derékszogl haromszogek koziil az egyenld szartunak legkisebb az atfogdja.

II. megoldas. Legyen a derékszogi haromszog atfogoja c, egyik befogdja a, igy a méasik befogdb 8 —a —c. A
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Pitagorasz-tétel szerint ¢© = a* + (8 — a — ¢)”, amelybdl ¢ = —s—a Alakitsuk c-t a kovetkezSképpen:
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Osszeget a szdmtani és mértani kdzép kozotti egyenlStlenség alapjan becsiilhetjiik:
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B-at g > (8—a) 5= =2V3
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Ezért c pontosan akkor a legkisebb, ha 8 —a = g tehat ha a = 8—4v/2. Ekkor ¢ = 8\/5—8, és némi szamolassal
—a
adodik, hogy a masik befogo is 8 — 4v/2.

II1. megoldas. A feladat kdvetkezd altalanositasat igazoljuk: Ha egy haromszog keriilete K és egyik szoge -y, akkor
a ~y-val szemkozti ¢ oldal pontosan akkor minimélis, ha a masik két oldal egyenl hosszusagu.
A szokasos jeloléseket és a szinusztételt alkalmazvas:
c-sina  c-sinf

K=— + — +ec, azaz K:,L(sinoz—l—sinﬁ—l—sin"y),
sin~y siny sin~y

ahonnan '
K -siny

sina + sin 3 + siny

Az 1. megoldasban latottakhoz hasonléan

180° — -
sina +sin 8 = 2 - sin 5 Fy-cosa2ﬂ.

0°—~ o . a—f3
5 > 0, ¢ pontosan akkor minimalis, amikor cos

Ezért, tekintve, hogy sin maximalis, tehat ha a = 5.
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