Az allitast teljes indukcidval bizonyitjuk. Ha n = 0, azaz p konstans, akkor az allitas nyilvan igaz, hiszen

lp—1+p=3z[p-1)—(p-3)=2,

amibdl kovetkezik, hogy |[p— 1| = 1 vagy |p— 3| = 1.
Tegyiik fel, hogy az allitas igaz n = m-re. Megmutatjuk, hogy ebbdl kévetkezik n = m + 1-re is.
Legyen p (m+ 1)-edfoku polinom, és tegyiik fel, hogy az allitassal ellentétben minden 0 < k < m + 2 egész szamra

Ip(k) — 3% < 1.
Tekintsiik most a kovetkezd polinomot:

_pla+ 1)~ pla)
ale) = 2P

Mivel a p(z + 1) és p(z) polinomok fegyiitthatdja megegyezik, p(z + 1) — p(z)-ben az (m + 1)-edfoku tag kiesik,
vagyis ¢ foka legfeljebb m. Indirekt feltevésiink szerint minden 0 < k < m + 1 egészre

Ip(k) — 3% <1
és
p(k+1) =31 <1,
amibdl
_ _ qk+1\ _ _ ak
|q(l€)—3k|: p(k—|—1) p(k) _3k _ (p(k+1) 3 ) (p(k) 3) <
2 2 -
_ qk+1 _ ak
< U+ ) =3 4 py =34

= 2
Tehat g egy olyan legfeljebb m-edfoku polinom, amelyre teljesiil, hogy minden 0 < k < m + 1 egészre

la(k) = 3% < 1.

Ez azonban ellentmond az indukciés feltevésnek; az allitas tehat igaz.



