Elgszor megmutatjuk, hogy =,y és z abszolut értéke nem lehet 1-nél nagyobb. Tegyiik fel, hogy allitasunkkal
ellentétben példaul |z| > 1. Mivel az els6 egyenlet alapjan x nem lehet (—1)-nél kisebb, ez (valds szamokkal) csak agy
lehetséges, hax > 1. Ekkor a harmadik egyenlet alapjin

z=20"—1=2"+(2*-1) >z >1,

igy a masodik egyenlet alapjan
y=22>-1>2z,

ezért az elsd egyenletbdl
r=2y—1>y.

Az x > 1 feltevésbdl kapott harom egyenlGtlenség:
r<z<y<uwz,

ami ellentmondaés.
A bettizés ciklikus cseréjével hasonloan bizonyithatd, hogy y és z sem lehet 1-nél nagyobb abszolat értékii.
Legyen ¢ olyan 0 és 7 kozé esd valos szam, amelyre x = cost. Mivel |z| £ 1, pontosan egy ilyen ¢ létezik. Ekkor a
harmadik egyenlet alapjan
z=222—-1=2cos’t—1= cos 2t,

a méasodik egyenlet szerint pedig
y =222 —1=2cos*2t — 1 = cos 4t.

A kapott eredményeket behelyettesitve az elsé egyenletbe:
cost = x = 2y* — 1 = 2cos? 4t — 1 = cos 8t,

vagyis
cost = cos 8t.

Mivel tetszoleges u és v valés szdmokra cosu = cosv pontosan akkor teljesiil, ha u — v vagy u 4+ v a 27w-nek egész
szami tobbszOrose, ez azt jelenti, hogy Tt vagy 9t a 27-nek egész szamu tobbszorose. Ilyen ¢ érték a [0, 7] intervallumban

nyolc van:

27 4 67 27 47 67 8w
t1 =0; f2=7; la=—; la=—F3 ts=—73 t6=—3 tr=—7; lg=—.

Az ezekhez tartozé megoldasok:

r1 =cos0 = 1; y; = cos0 = 1; z1 =cos0=1;
- 27T' - 871'7 671" - 47T'
3:2—(3087, yg—cos7—cos7, ZQ—COS7,
- 47T' - 167 - 27T' - 8 - 67T'
3:3—6087, Y3 = COS - —COS7, Zg—COS7—COS7,
- 67T' - 241 - 47T' - 127 B 271"
3:4—6087, Y4 = COS - —COS7, 2Z4 = COS - —cos77
- 27T' - 871" - 47T'
3:5—6089, y5—cos97 Z5—C089,
47 167 2 8
.IG:COS?; yGZCOST:COS?; ZﬁZCOS?;
B 6r 1 B 24w 1 B 27 1
3:7—(:089 =3 Y7 = COS g =9 27 = COS 5 = 3
8 327 47 167 2w
Trg = COS —; 9Yg = COS —— = COS 28 = COS —— = COS —

9 9 9



