I. megoldas. Szerkessziik meg a C'D egyenesen azt az R és P pontot, amelyre ARP<t = BPR< = «, ahol « az a
sz0g, amelyben M-b6l az AB szakasz latszik.

1. dbra

Az 1. dbrdn egy és két ivvel jelolt csicsszogek egyenlsége folytan az RAS és a PT B haromszogek hasonloak. Ezért
RS : AR =PB:TP, amib6l RS-TP = AR - PB.
A szamtani és mértani koézép kozotti egyenlGtlenség szerint:

(1) w > VRS -TP=+VAR- PB,

és itt AR- PB allando. (1)-ben egyenlSség pontosan akkor all fenn, ha RS = TP = VAR - PB. Ezutan az ST szakaszt
igy becsiilhetjiik:
ST =RP—-(RS+TP)< RP-2VAR- PB,

tehat ST maximuma: RP — 2V AR - PB, és ezt akkor kapjuk, ha RS =TP =V AR - PB.

A VAR - PB szakasz megszerkeszthetd. Ezt PR-re az R és P felsl felmérve kapjuk az S’ és T’ pontokat, amelyekre
S'T’ maximalis. Meg kell még mutatnunk, hogy ezekhez a pontokhoz létezik a koriven megfelels M pont. Mindenekel6tt
megmutatjuk, hogy VAR - PB < RP/2. Legyen ugyanis M a CD iv egy tetszGleges pontja, és a hozza tartozo
metszéspontok S és T'. Ekkor

RS+SP RP
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Ebbol kovetkezik, hogy az RP szakaszon az el6bb megszerkesztett S’ és T pontok sorrendje a kovetkezs: R, S, T', P.
Tekintsiik ezutédn az ARS’ és T’ PB haromszogeket. Ezek oldalaira:

AR AR AR T'P VAR PB \/ AR

RS ~var.ps Ve " P~ pB  \PH

tehat két oldalparjuk ardnya megegyezik és a kdzbezart o szog is egyenls. Ezért e két haromszog hasonlo, s igy szogeik
megegyeznek. Az S’-nél és T'-nél 1évs csicsszogeket figyelembe véve az AS’ és BT’ egyenesek metszik egymaéast egy
M’ pontban és a T'M’S’ haromszdg is hasonlé az el6z6 kett6hoz. De akkor az M’ csticsanal 16v6 szog a, tehat M’
rajta van a koriven.

VAR -PB=+vRS-TP<+VRS-SP<

Papolczy Péter (Bp., Berzsenyi D. Gimn., IV. o. t.)

ITI. megoldas. Legyen elSszor CA = BD, ekkor CD || AB. Az M pont tavolsaga a C'D egyenestdl legyen x, AB
és C'D, tavolsaga pedig d.
Az M ST és M AB haromszogek hasonlosaga miatt
ST _ o _ 1
AB  x+d 1+

amelybdl latjuk, hogy ST akkor maximélis, ha x is az, és ebben az esetben M a CD iv felezGpontja.
Az altalanos esetre térve feltehetjiik, hogy CA < BD.
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Huazzunk parhuzamost A-n keresztiil C'D-vel. Messe ez M B-t X-ben, a korivet pedig Y-ban (2. dbra). Az AM-mel
T-n at hazott parhuzamos messe AY -t a V pontban.

Nyilvanval6, hogy AV + VY allandd, tovabbéa az ASTV paralelogramméabél ST = AV. Ezért ST akkor lesz
maximalis, ha VY minimadlis. Koénnyen lathato, hogy VI'B< = VY B<, hiszen a bal oldalon 1év6 szog egyallasu az
AM B szoggel, a jobb oldali pedig egy iven nyugvo keriileti szog ugyanezzel. Ezért a B,Y,V, T pontok egy korén
vannak. Keresniink kell egy olyan kort, amely dtmegy a B és Y pontokon, van kézos pontja CD-vel, és az AY hurt
egy Y-t6l kiilonb6z6 V' pontban metszi, ugy, hogy a V'Y szakasz hossza minimalis. Ha egy ilyen kor sugarat noveljiik,
VY novekszik. Ezért VY akkor lesz a legkisebb, ha a kor érinti a C'D szakaszt.

Jeloljiik a keresett érintési pontot Ti-gyel. Legyen a BY és a C'D egyenesek metszéspontja O. Az O pont biztosan
létrejon, hiszen BY és C'D nem parhuzamosak. A korérint és szeldarabok osszefiiggése alapjan OT? = OY - OB,
ahonnan OT; megszerkeszthets. Az OTy szakaszt O-bol CD egyenesre mérve (D felé) kapjuk a 77 pontot, majd
CD-re Ti-ben merdélegest allitva és ezt BY felez6 merdGlegesével elmetszve a keresett kor kozéppontjat. A kor és
AY metszéspontja a Vi pont, az AVy = ST Osszefliggés alapjan pedig S; is megszerkeszthets. Az elmondottakbol
kovetkezik, hogy az igy szerkesztett S177 valéban maximélis.

Meg kell még mutatnunk, hogy az AS; és a BT; egyenesek M7 metszéspontja az adott koriven van. Mivel B, Y, T,V
egy koron helyezkednek el, BY Vi3 < = V1 T1 B<; tovabba AS; parhuzamos V'1i-gyel, igy AMT1<< = V111 B<. De akkor
AMTi< = BY Vi<, tehat M1-b6l AB ugyanakkora szégben latszik, mint az Y pontbol, ezért M; rajta van a koriven.

Kovdcs Floridn (Bp. Arpad Gimn., IV. o. t.) dolgozata alapjan



