I. megoldas. A bizonyitand6 egyenlGség bal oldalan szerepls hirokat rendre kiszdmitva:

Al A2 =2- sin20°, Al A3 =2- sin40°, Al A4 = 2-sin 600,

Al A5 =2-sin 800.
Azt kell tehat bizonyitanunk, hogy

16 - sin 20° - sin 40° - sin 60° - sin 80° = 3.
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Induljunk ki a sin 100° — sin 80° = 0 egyenl6ségbdl. Ennek mindkét oldalahoz adjuk hozzé a sin 60° = g szamot;:

sin 100° + sin 60° — sin 80° = ?
A bal oldal els6 két tagjanak Osszegét szorzatta alakitva:
2 - sin 80° - cos 20° — sin 80° = ?
azaz
1 3
2 - [cos 20° — 5] - sin 80° = g
. o 1 I
Mivel cos 60° = > ezt igy frhatjuk:
3
2 (cos 20° — cos 60°) - sin 80° = g
A zéréjelben 1évé kiilonbséget szorzatta alakitva
2-2-8in20°- sin40° - sin 80° = @
Mindkét oldalt a 4 - sin 60° = 2v/3 szammal szorozva:
3
16 - sin 20° - sin 40° - sin 60° - sin 80° = £ 2V3 =3,

amit bizonyitanunk kellett.
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II. megoldas. A feladat allitasédnal valamivel altalanosabb a kovetkezs tétel: Az egységsugara korbeirt A; As ... A,
szabalyos n-szogre

A1A2 . A1A3 . AlAn = n.

Bizonyitasa megtalalhatd Reiman Istvin: A geometria és hatarteriiletei c. konyvének 224-225. oldalan. Ha ebben

1
a tételben n paratlan, akkor Ay A, = A1 A, _pi2(k=1,2,..., nt

, és igy

(A1ds AiAg- . AjAun) =n,
amelybdol

AAg- A1 Ay - Ay Anis = /n

Ezt n = 9-re alkalmazva éppen a feladat allitdsat kapjuk.



