Megoldas. Minden valés szam legalabb akkora, mint az egészrésze; igy, ha x megoldéasa az egyenletnek, akkor
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azaz x < 2". A 2" nyilvan megoldésa az egyenletnek, ezért a tovabbiakban csak azzal az esettel foglalkozunk, amikor
x < 2". Az x sziikségképpen egész, hiszen az egyenlet jobb oldala egész szamok 6sszege. Tegyiik fel elGszor, hogy > 0,
és irjuk fel z-et a kettes szamrendszerben:
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azaz x pontosan akkor megoldas, ha E?:_Ol a; = 1, vagyis « a 2 hatvanya. Az egyenlet nemnegativ megoldasai ennek
alapjan: 1, 2, 4, ..., 2771 2m,
A negativ megoldasokat is a kettes szamrendszerbeli alakjukban keressiik: legyen
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ahol feltehets, hogy m > n (azaz b, lehet 0 is). Ha n < ¢, akkor az z-re fennall6 egyenlet a kovetkezs:
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ahonnan x = 2", és ez nem negativ. Igy n > t, és ezzel a feladatbeli egyenlet jobb oldala:
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Mivel y pozitiv, a megoldas pontosan akkor létezik, ha
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vagyis ha a by, b, ..., by—_1—1 szamjegyek kozott legaldbb egy nulla van és t<n — 2. Ekkor pedig
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tehat a negativ megoldasok
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ahol 0 <t <n—2 (t egész), és a by, ba, ..., by—y—1 szamok koziil tetszés szerint néhany (de legalabb egy) 0, a t6bbi
1.

Megjegyzés. Szembetling a pozitiv és a negativ megoldasok erdsen eltérs alakja, amelyet f6leg az a tény indokol,
hogy az egészrész-fliggvény nem paratlan. Mig a pozitiv megoldasok kénnyen attekintheték, a negativ egészekrsl mar
nem donthets el ,ranézéssel”, hogy megoldésai-e a feladatbeli egyenletnek. Példaul a —17 nem megoldés — semmilyen
n mellett sem — jollehet a kettes szamrendszerbeli alakjaban (—10001) van 0 jegy. A —7 viszont n = 4-re megoldas,
bar a kettes szamrendszerben felirva csupa 1-esbdl all. Tovabbi kiilonbség az is, hogy 2F minden k-nal nem kisebb n-re
megoldas, egy negativ szam viszont legfeljebb egy n érték mellett lehet megoldés, hiszen ekkor az S, = 1+X7_4 [x / 2’“}
Osszegek sorozata (n novekedtével) szigorian monoton fogyo.



