nn+1)2n+1)

2 szamokat tekintjiikk. Az elsé n négyzetszam Osszege ;

Els6 n négyzetszamnak az 1%, 22, ..., n

és ha n = 4k + 1 vagy 4k + 2 alaku, akkor ez a szdm péaratlan, igy ilyenkor biztosan nem oszthato két egyenld
Osszegl csoportba az elsé n négyzetszam. Probalgatassal lathato, hogy ez n = 3, 4 esetén sem lehetséges. Beoszthatd
viszont n = 7, 8, 11, 12 esetén, hiszen 1% 4+ 22 + 42 + 72 = 32 + 52 + 62, 12+ 42 + 62 + 72 = 22 + 33 + 52 + 82,
12432442 4524924112 =22 462+ 72 +82+10%, 6s 12+ 324+ 72+ 824+ 92 +112 =22 + 42 + 5% + 62 + 10> + 122
Masrészt az (n+1)° —n? =2n+1, és (n+3)° — (n+ 2)* = 2n + 5 azonossagokbol adodik, hogy

432 —m+2°—n+1)*+n2=4=n+7)> =0 +6)°—(n+5)>+ (n+4)%

tehat
24+ m+3)2+m+5) 2+ m+6) =n+1D2+n+2)+n+4)*+n+7)%

vagyis nyolc egymads utdni négyzetszam mindig két csoportba oszthaté ugy, hogy az azonos csoportbeliek Osszege
egyenls legyen. Igy az is igaz, hogy ha az els6 n négyzetszam két egyenls Gsszegii csoportba oszthato, akkor az elss
n+8 is. Ebbdl viszont kovetkezik, hogy minden 8k+7, 8k+8, 8k +11, 8k + 12 alakt n-re (k > 0) az els6 n négyzetszam
két egyenls Gsszegl csoportba oszthat6. Tehat k > 1 esetén minden 4k + 3 és 4k + 4 alaka n-re két egyenls Osszegi
csoportba sorolhato az els6 n négyzetszam (mégpedig gy, hogy mind a két csoportba ugyanannyi, vagy egy hijan
ugyanannyi szam keriil) mas n-ekre pedig nem.

Harcos Gergely (Bp., ELTE Apéaczai Csere J. Gyak. Gimn., III. o. t.)



