A feladat allitasat k-ra vonatkozo teljes indukcioval bizonyitjuk. Ha k = 1, akkor a feladat azt allitja, hogy 1 lépés
utan a kapott részek tomege kisebb 1-nél. (A csokoladé tomegét valasztjuk egységnek.) S valoban: az els6 lépésben

1
legalabb két, egyenként legfeljebb — tomegi részt kapunk.

Tegyiik fel most, hogy a feladat allitdsa minden k& < m szamra igaz. Belatjuk, hogy akkor k = m-re is igaz.
Tegyiik fel elGszor, hogy m = 2r + 1. Nézziik, mi a helyzet az r-edik lépés utéan. Az indukcios feltevés szerint

minden kapott rész tomege kisebb

1—nél. Ebbél viszont kovetkezik, hogy minden tovabbi osztédsnal az Gjonnan
,

kapott részek tomege mar 1—nél is kisebb lesz, hiszen ,legalabb felezniink kell” az éppen osztott részt. Ha tehat
r

1
az r-edik 1épés utan s db olyan résziink van, amelyek tomege legalabb T akkor a kovetkez6 s lépésben ezt az
r

s részt kell egyenként tovabb bontanunk. (Ugyanis mindig
1

" 1—nél kisebb részek keletkeznek, s ezekhez addig nem

nydlhatunk, amig van 1 vosy annél nagyobb is.) Ez viszont azt jelenti, hogy s + r lépés utan mér nem marad
T

olyan rész egyben, amelynek témege T vagy anndl nagyobb volna. Nyilvan a tovabbi lépésekben is minden kapott
r

rész tomege kisebb lesz l—nél. Masrészt s < r + 1, hiszen ha s > r 4+ 2 volna, akkor az s db egyenként legalabb

tomegi rész egylittes tomege 1-nél, a csokoladé egész tomegénél nagyobb volna. Ezek szerint s +7 < 2r+1=m
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nagyobbak az r-edik lépés utén. Ezekbdl legfeljebb r darab van (kiilénben egyiittes tomegiik 1-nél nagyobb volna, ami
lehetetlen), igy a kovetkezo legfoljebb r 1lépésben ezek felbontasa fog sorra keriilni. Legkés6bb 2r 1épés utan tehat mar

r+1

lépés utdn minden kapott rész tomege kisebb lesz nél, s ezt kellett belatnunk.

Ha m = 2r, akkor

1
igy elég azokat a részeket vizsgalnunk, amelyek m 1—nél
r

-nél.

lesz, s ez kisebb

minden kapott rész tomege
r

+1 +1



