Ha az a szam p-vel osztva 1 maradékot adna, akkor ¢ minden hatvinya is 1 maradékot adna p-vel osztva, hiszen
a’ —1 oszthato (a — 1)-gyel, a — 1 pedig p-vel. Ekkor az S = a* +a*~1 + ... 4 a + 1 6sszeg p-vel osztva k + 1 maradékot
ad. De a feltétel szerint 0 < k+ 1 < p, ezért az S 0sszeg nem lehetne oszthatd p-vel. Lathat6 tehat, hogy a — 1 nem
oszthato p-vel.

A feltétel szerint S oszthato p-vel, igy (a—1)-szerese, (a—1)(a* +a* 1 +.. . +a+1) = a** —1is. Igy o' = mp+1

alaki, valamilyen m egész szammal. Ekkor (a*™1)? = (mp + 1)P = (mp)? + <p> (mp)P~t + ...+ <p ﬁ 2) (mp)? +

1
( b >mp—|—1.
p—1

Itt az utolso tag kivételével mindegyik oszthaté p-tel. Az utolsé elStti tag azért, mert ( 1) mp = mp>. A
p—

tobbiben pedig myp legalabb masodfokon szerepel. Ezzel azt kaptuk, hogy a ¥ VP —1 = (¢ —1)(a*P+-a* VP4 | +aP+1)
oszthato p*-tel.

Azt éallitjuk, hogy @ — 1 nem oszthatd p-vel. Ugyanis a” — a oszthatd p-vel; Fermat tétele szerint; s ha a? — 1
is oszthato volna p-vel, akkor kiilonbségiik, a — 1 is oszthatd volna p-vel, ami ellentmond a megoldas elején tett
észrevételnek.

Tehat a” — 1 nem oszthato p-vel, igy relativ prim p*-hez. Ekkor p? csak tgy lehet osztoja aFthr _q = (a? —
1)(a*” +a*=YP 4. 4aP +1)-nek, ha osztoja az ™ +aF VP 4 4 aP 41 sszegnek, és éppen ezt kellett bizonyitani.



