Az els6 egyenletbdl kovetkezik, hogy logsabe = 0, azaz abc = 1, valamint az is, hogy a, b, ¢ pozitiv. Megmutatjuk,
hogy minden ilyen a, b, c-re

(1) 33" 433" 435 > 81,
és egyenl@ség csak a = b = c esetén all. A szamtani és mértani kozép kozti egyenlGtlenség szerint, a+ b+ ¢ = d jeloléssel
3% 3% | a3¢
3> +£3% +3 > {/330 .33 330 _ 3(3743°+3°)/3 >
—3 Z
> 3‘/311 .3b.3¢c 3\/3a+b+c 33%

(A masodik egyenlStlenségnél kihasznaltuk, hogy ha az x kitevs csokken, akkor 37 is csdkken.) Végiil

d b
5= % > abe = 1, tehat 33"° > 33 = 27.

Ezzel azt kaptuk, hogy (3% +3% 4 33%)/3 > 27, ahonnan (1) kovetkezik. Ha végignézziik az egyenlétlenségeket, mindig
a szamtani és mértani kozép kozti egyenlStlenséget, valamint az x +— 3% fliggvény (szigort) monotonitasat hasznaltuk,
tehat mindeniitt akkor van egyenlGség, ha a = b = ¢, s az abc = 1 feltevés szerint ekkor a = b = ¢ = 1. Ez az egyenlet
egyetlen és valéban j6 megoldésa.

Harcos Gergely (Bp., ELTE Apéaczai Csere J. Gimn., III. o. t.)



