A feladat masodik kévetelménye nyilvan tgy is megfogalmazhato, hogy az ABC' és a megszerkesztend haromszog
keriiletének aranya a lehetd legnagyobb legyen. Legyenek az ABC haromszog szogei «, 3 és v, a szerkesztendd szabélyos
haromszog csucsai pedig P, @, R (1. abra).

1. dbra

A feladatot ugy fogjuk megoldani, hogy szerkesztiink egy, az ABC haromszoghtz hasonlé A, B;C; haromszoget a
beirt minimélis oldalhossztsagi Py (1 Ry szabalyos haromszoggel, és ez utobbi abrat egy alkalmas hasonléséagi transz-
formacioval oly moédon képezziik le, hogy az Ay, Bi, C1 pontok az A, B, C pontokba menjenek at. A feladatban
kivanthoz hasonlé abrat pedig gy szerkeszthetjiik meg, hogy felvessziik a Py@Q1R; szabalyos haromszoget, és koré
irjuk az ABC haromszoghoz hasonlé A; B1C) haromszoget ugy, hogy pl. A; B oldal a lehetd legnagyobb legyen. (Igy
az A1 B1C1 haromszoghoz képest a Py Q1 Ry szabalyos haromszog oldalhosszisaga minimalis lesz.)
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2. dbra

Foltehets, hogy o és B hegyesszog. Az A; cstcsot a Q1 Ry szakasz folotti « szogi, O kozépponti, a By cstcsot
az Ry P, f0lotti, 8 szogi, Os kozéppontu latokoriveken kereshetjiik, és e korivekbdl az A; és By pontokat egy R; en
atmendG egyenes metszi ki. A 2. abran a lehetséges 4 latokorivbhol kettt rajzoltunk meg. (Mint késgbb latni fogjuk,
ez elegendd lesz.) Legyen az A; Ry, illetve RyB; szakasz felezépontja Fi, illetve F», O2 merdleges vetiilete az F10;
egyenesen pedig T'. Vilagos, hogy
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ezért Ay B; akkor lesz maximalis, ha parhuzamos O102-vel. A lehetséges négy latokoriv koziil az abran lathatoak
esetén lesz 0104 a legnagyobb, ezért a két masik latokorivet nem kell figyelembe venni.

A szerkesztést a 2. Abra alapjan konnyen elvégezhetjiik.

A feladatnak legfeljebb egy megoldasa lehet, mert (az A;B; oldalként) Ri-en at O102-vel egyetlen parhuzamos
huzhaté. Felmeriilhet a kérdés, hogy ez a parhuzamos metszi-e mindkét latokorivet. Legyen az « latoszogd ki iv Ry
pontbeli érintGje e1. Az dbran megrajzolt e; félegyenes és Q1R szoge 180° — a. Az O1 EF O, négyszogben az E és
F' csicsoknal 1éve szogek Osszege 300°, ezért a masik két szog Osszege 60° (igy mindegyikiik 60°-nal kisebb). Ebbgl
kovetkezik, hogy az dbran két, ill. harom ivvel jelolt szog nagyobb, mint 30°. Ezért, ha az Ri-en at O1Os-vel huzott
parhuzamos nem metszené pl. a ki kort, akkor fennallna a kovetkezs:

(180° — a) + 60° + 30° < (180° — @) + 60° + FSOyt —
= FiR1E<+ ER1S<+ FSOy<t < 180°,
azZaz
a > 90°,

ami ellentmondas, hiszen « hegyesszog. Ezért az Ay, By metszéspontok mindig léteznek, a feladatnak tehat pontosan
egy megoldasa van.



