A feladatban szerepls jatéknak igazabol csak n > 3-ra van értelme, igy csak ezzel az esettel foglalkozunk. (n = 1,
2-re senki sem veszit, tehat a jaték ,dontetlen”.) Azt allitjuk, hogy n > 3 esetén az veszit, akinek az n-edik élt kell
kiszineznie, azaz péaros n-re A, paratlanra B nyer.
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Ismeretes, hogy egy n-szogponti, n éli grafban van kor, tehat az n-edik él kiszinezése utan biztosan lesz kor a
piros szini élekbol. Allitasunk bizonyitasahoz igy elég azt belatni, hogy ha k < n, akkor az a jatékos, aki a k-adik
élt szinezi, ezt meg tudja Ggy tenni, hogy 6 ne hozzon létre piros élekbdl allo kort. Tekintsiik ugyanis azt a Gi—1
grafot, amit az eddig kiszinezett k — 1 él alkot az n ponton. Mivel k < n, ezért Gj_1 n-szogpontd, k —1 < n —1
éld graf, s ismeretes, hogy egy ilyen graf nem lehet Gsszefiiggs. Ez azt jelenti, hogy szétbomlik kettd vagy tobb olyan
Osszefiiggé Hy, Ha, ..., He részre, amelyek kozott nem fut él (1. abra). Jatékosunknak nem kell mést tennie, mint H;
valamely pontjat és Hy valamely pontjat egy piros éllel 6sszekotni. Ha G_1-ben nem volt kor, akkor tovabbra sem lesz
(piros) kor, hiszen ehhez fel kellene hasznalni az Gjonnan behuzott élt. De akkor ennek a kérnek még egy élt is kellene
tartalmaznia Hy és Ho kozott, ilyen pedig nincs. Ezzel belattuk, hogy ha egy jatékosnak csak a k(< n) sorszamra kell
csak élt szineznie, akkor el tudja keriilni, hogy (piros) kort hozzon létre. Az a jatékos viszont, akinek az n-edik él jut,
ezt mar nem tudja elkeriilni. Ezzel allitasunkat belattuk.

Megjegyzés. A bizonyitas soran felhasznélt két grafelméleti tétel roviden igy fogalmazhato:
1. Egy n-pontu 6sszefiiggs grafnak legalabb n — 1 éle van.
2. Egy n-ponti kérmentes grafnak legfoljebb n — 1 éle van.

(Az els6bdl kovetkezik, hogy egy n-pontt, k — 1(< n— 1) éld graf nem Osszefliggd, s igy tobb Osszefliggs részre esik
szét. A masodikbol kévetkezik, hogy egy n-pontt, n éld graf nem lehet kérmentes, azaz tartalmaz kort.)

Mindkét tétel egyszeriien kovetkezik abbol a nevezetes grafelméleti ténybdl, hogy egy n-pontt Osszefiiggs kormentes
grafnak (fanak) n — 1 éle van. (Lasd pl. Hajnal I. — dr. Nemetz T. — dr. Pintér L.: Matematika III., B-fakultacios
tankonyv 415-416. old.) Egy osszefiiggs grafbol ugyanis mindig el lehet jutni élek elhagyasaval egy Osszefliggs, kor-
mentes grathoz. (Ha egy kor valamely élét elhagyjuk, ez nem ,rontja el” az Osszefliggséget.) Masrészt egy kormentes
grafban — ha nem Osszefiiggd — kiilonb6z6 Gsszefiiggs részei kozotti él behizasaval eggyel csokkenthetd az Osszefiiggd
részek szama, s igy, ha [ Osszefliggs részbdl all, [ — 1 él behuzasaval Gsszefliggs, kormentes graffa tehetd (1. abra). Ezzel
mindkét allitast belattuk.



