Legyen a haromszogbe irt kor kdzéppontja O, sugara o, és hasznaljuk az abra tovabbi jeloléseit is.

Az &bra alapjan rogton lathatjuk, hogy

a = cos a,

tovabba o
o =cosa-tg—.
Vizsgaljuk o értékét o fliggvényeként. Ez a fliggvény a {0; g} intervallumban folytonos, tehat ott van maximuma.

Tekintve, hogy a fiiggvény az intervallum végpontjaiban zérus, egyéb helyeken pedig pozitiv, maximumat a (0; g)

nyilt intervallumban veszi fel. Vilagos, hogy o derivalhaté fiiggvénye a-nak, ezért a keresett maximum olyan helyen

!
lehet, ahol ¢’ = 0. Derivalas el6tt o fenti kifejezését kissé atalakitjuk. Ehhez felhasznaljuk a cosa = 2-cos? = —1 és a

[ [
sina = 2 -sin 5 e85 azonossagokat.

— 02 (2. 28_): sin 2 cos S —ted —gina — teo
g—tg2 (2 cos 5 1 2 sm2 cos tg2 sin «v tg2.
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A derivalt: .
/ — -
0 =cosa 2 o
Az el6bb hasznalt azonossagok koziil az els6t ismét alkalmazva:
' = cosa L
¢ = 1+cosa’
A szélsGérték helyét igy a
1
cosao — — =0
1+ cosa
egyenletbdl kaphatjuk meg, azaz:
(1) cos’a +cosa—1=0,
innen
-1+£+5
cosa = .

VE-1 ) iy : N . .
— v sigya haromszog alapja 2a = V5 — 1. A cosa fiiggvény a szoban forgod

intervallumban kolcsonésen egyértelmi, ezért egyetlen olyan « létezik, amely mellett ¢ maximalis. (Azt, hogy létezik
ilyen «, kordbban mar megindokoltuk.)

Nézziik ezutan az alapra rajzolt és a szarakat érinté félkort. Ennek sugara F'E. A feladat méasodik allitasa azt
jelenti, hogy a maximaélis o mellett FM = FE. Tudjuk, hogy a maximalis g értékhez tartozoé a-ra fennall (1), azaz

0
Mivel 0 < a < BL cosa =

cos’a +cosa =1, és igy
cos?a + cosa = sin? a + cos®> v,  amibél
cos a = sin® a.

Ennek az egyenletnek mindkét oldalat ctga-val szorozva :
(2) cosa - ctga = sin a - cos a.

Az abrardl kénnyen leolvashato, hogy FM = cosa - ctga és FE = sina - cosa, ezért (2) éppen azt jelenti, hogy
FM =FE.



