Tegyiik fel, hogy egy m x m-es tablazatot sikeriilt kitolteniink gy, hogy a sor- és az oszlopdsszegek kozott nincsenek
egyenlSk. Ha s; és o; jeloli az elemek Osszegét az i-edik sorban és a j-edik oszlopban, akkor feltevésiink szerint az
{si i =1,2,....m}N{o; : 5 =1, 2,...,m} halmazt a (2m + 1)-elemd [—m,m] halmazbdl kapjuk egy elem
elhagyasaval. Mivel ennek abszolut értéke legfeljebb m, ezért az 6sszegek abszolat értékének Gsszegére:

(1) A—Z]M+Z]MZ<§:M>—m_mZ

i=—m

A [=m,m] halmaznak pontosan egy eleme nincs ott az 6sszegek kozott, ezért talalhatd m darab nem negativ Gsszeg
gy, hogy a tovabbi m darab Gsszeg nem pozitiv. Sorok és oszlopok cseréjével rendezziik at a tablazatot tgy, hogy az
elss k sor és az els6 (m — k) oszlop adja ezeket a nemnegativ 6sszegeket. Ekdzben a sor- és oszloposszegek nyilvan nem
valtoznak. Ekkor

A:Z|Si|+2|0j|:(31+---+3k)_(Sk+1+---+3m)+
i=1 j=1

+o14+ ...t om-k)— (Om—ts1+ ...+ 0m).

A fenti Osszegben a ,,+4” tipust elemeket kétszer adtuk Gssze, a ,,——" tipustiakat kétszer vontuk ki, mig a ,,vegyes”
»+—", illetve ,,—+” tipustu elemek kiesnek. Igy A akkor a legnagyobb, ha a ,,++" tipusu elemek értéke 1, a ,,——"
tipustaké pedig —1, tehat

(2) A < dk(m — k).

(1)-et és (2)-t Osszevetve
m? < 4k(m — k),
azaz (m — 2k)* < 0, ami nem lehetséges, ha m paratlan. Ezzel a bizonyitast befejeztiik.

Megjegyzés. A Gy. 2529. gyakorlat szerint paros oldald tablazat kitolthetd tgy, hogy a sor- és oszloposszegek kozott
ne legyenek egyenldk.



