Jeloljiik egy ilyen gomb kozéppontjat O-val. Ha specidlisan A egybeesik B-vel, akkor minden O gémbké6zéppont
egyenls tavolsagra van A-t0l és S-t6l. Az ilyen tulajdonsagu pontok halmaza olyan forgasi paraboloidfeliilet, amelynek
tengelye meréleges az S sikra. Ezt a paraboloidot ugy is megkaphatjuk, hogy egy A-n d&tmend, S-re merdleges sikban
— melynek S-sel valé metszete m — megkeressiik az A-t6l és m-t6l egyenld tavolsagra lévé pontok mértani helyét. Ez
egy parabola, amelynek tengelye koriili megforgatasaval nyerhetjiik az el6bb emlitett paraboloidot. A paraboloidfeliilet
minden pontja nyilvin egy olyan gémb kozéppontja lehet, amely atmegy A-n és érinti az S sikot.
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Ha az AB szakasz parhuzamos S-sel, akkor a fenti gondolatmenet mind A-ra, mind B-re elmondhato, s a gombko-
zéppontok mértani helye a két egybevago forgési paraboloidfeliilet metszete lesz, ami parabola.

Ezt a tényt egyszeriibben is belathatjuk. A két paraboloid nyilvan szimmetrikus az AB szakasz felez6 meréleges
sikjara. A keresett gombkozéppontok ebben a sikban vannak, a mértani hely tehéat akarmelyik el6bbi paraboloidfeliilet
és a felezd merdéleges sik metszete, vagyis parabola. Nyilvan a parabola minden pontja megfelel.

Tegyiik fel ezutan, hogy AB egyenes nem parhuzamos S-sel, jeloljik a kozos pontjukat C-vel. Legyen O egy
megfelel§ gomb kozéppontja, ennek S-re valo vetiilete D. Az S sik D-ben érinti a gdbmbot, ezért a C' pontnak az A és
B pontokon atmend, O kézéppontu korre vonatkozé hatvanyas:

CD?>=CA - CB.

Ez azt jelenti, hogy C'D allandod, tehat a D érintési pontok mértani helye egy r = VCA - CB sugart kor. Ennek a
kornek minden pontjahoz tartozik egy olyan O kozéppontd gdomb, amely atmegy A-n és B-n. A gébmb kozéppontja
egyfeldl rajta van a D pontokban S-re allitott mer6leges egyenesek valamelyikén, tehat egy C koriil r sugarral rajzolt
kor alapt henger feliiletén, masfelSl rajta van az AB szakasz felez6 mer6leges sikjan. Ezért a keresett mértani hely
ebben az esetben egy hengerfeliilet és egy sik metszete, tehat ellipszis. (Specidlisan, a sikmetszet kor lesz, ha AB
merGleges S-re.) Vilagos, hogy az ellipszis minden pontja megfelel gombkozéppont.



