I. megoldas. Legyen az 6t szam ay, a2, a3, a4, as. Tekintsiik az Osszes olyan a;, a; part, amelyek a; + a; Osszege
raciondlis. Valamennyi ilyen racionalis Osszeget tort alakba irva, legyen ezek egyik kozos nevezje N. (Ha egyéltalan
nincs racionalis Osszeg, akkor legyen N = 1.) Az Na; szamok koziil barmelyik kett§ Gsszege vagy irracionalis, vagy
pedig egész. Mivel mindegyik Na; irraciondlis, ezért Na; tort része nem 0 és nem 1/2; osszuk két csoportba ezeket a
szamokat aszerint, hogy tortrésziik 1/2-nél kisebb, ill. nagyobb. Valamelyik csoportba legalabb harom szam esik, és
ezek koziil semelyik ketts Osszege sem egész, kovetkezésképpen koziiliik barmelyik ketts Osszege irracionalis.

Megjegyzés. A fenti megoldassal dltalanosabban az is belathatd, hogy m darab irracionélis szam kozott mindig van

1 1
legalabb % olyan, amelyek koziil akdrmelyik két szam Osszege irraciondlis. Az [%} korlat altalaban nem
novelhetd; legyen ui. m = 2n, a pedig tetsz6leges irracionéalis szdm; ekkor a, —a, 2a, 2a, 3a, —3a, ..., na, —na
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irracionalisak, és koziiliik [%} = n-nél tobbet kivalasztva, valamelyik 6sszeg biztosan nulla.

II. megoldas. Tekintsiik azt a grafot, amelynek cstcsai az ay, a2, ..., ap, irraciondlis szamok, és a; akkor van
a;-vel Osszekdtve, ha a; 4 a; raciondlis. Megmutatjuk, hogy igy paros grafhoz jutunk, azaz a graf csicsai két osztalyba
. . . . . i +1
sorolhatok ugy, hogy azonos osztalyba lévs csicsok ne legyenek osszekotve. Mivel az egyik osztalyba legalabb {mT
darab cstcs esik, ezért (altalanositott) feladatunk allitdsa mar nyilvanvaloan kovetkezni fog. Az F. 2670. feladat
megoldasahoz flizott megjegyzésben (lasd 1988/7. szamunk 303. oldalan) utaltunk arra a megoldasban igazolt tényre,
hogy egy graf paros, ha nincs benne paratlan sok csicsot tartalmazo kor. Tegyiik fel tehat, hogy ilyen kor mégis létezik
a grafban, azaz pl. a1, ag, ..., asxt1 ebben a sorrendben kort alkot. Ez azt jelenti, hogy a1 + as, as +as, ..., agr +
a2x+1, G2x+1 + a1 valamennyien racionélis szamok; ekkor azonban
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a; = 5((611 +az)— (a2 +a3) + (a3 + aq) — +... — (agk + agpy1) + (a2k41 + al))

is racionélis, ami ellentmondas.



