Megoldasunk legfontosabb mozzanata az lesz, hogy az z¥ — y” kifejezésrdl kiilonb6z6 becslések alkalmazasaval
megmutatjuk, hogy az értéke a ,legtobb esetben” 1-nél nagyobb, ill. kisebb. A | néhany” fennmarado6 (z, y) par koziil
ezutan mar konnyt lesz a megoldéasokat kivalasztani. A becslések soran felhasznaljuk majd, hogy tetszéleges pozitiv
d-re és n természetes szamra fennall az "
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egyenlGtlenség, ahol e a természetes logaritmus alapjat jeloli; ennek nagysagarol csupan annyit hasznalunk fel, hogy
e <2, 8.

Egyenletiinknek nyilvan nincs olyan megoldasa, melyre x = y; igy két {6 esetet kiilonboztetiink meg.

1. eset: x > y.

Legyen z = y + d, ahol d 2 1. Tegyiik fel, hogy y = 3; ekkor
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Ebben az esetben tehat csak olyan megoldas létezhet, amelyre y = 1, vagy y = 2. Ha y = 1, akkor szlikségképpen
x = 2, ez megoldas. Ha y = 2, akkor egyenletiink (z-re) a kévetkezs:

22 —2% =1,

Mivel z > y, ezért az els§ szoba jovs érték x = 3, és ez (y = 2-vel) valéban megoldas. z = 4 nem megoldas, ha
pedig = > 5, akkor indukciéval megmutatjuk, hogy 2% — 2% > 2 (vagyis az egyenlet bal oldala ilyenkor (—2)-nél kisebb.
x = b-re ez igaz; tegyiik fel, hogy igaz valamilyen, 4-nél nagyobb z-re, akkor 2% — 22 > 2 alapjan
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az egyenlGtlenség tehat minden, 4-nél nagyobb egészre teljesiil. Az = > y esetben igy a talaltakon kiviil nincs més
megoldas.

2.eset: z < y.

Most az y = x + d jelolést vezetjiik be, ahol d = 1.

Tegyiik fel, hogy = = 3, ekkor
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> (x? —e?) > 3337 —e?) 2333 —¢) > 1;
a megoldasként szoba jovo szamok tehat csak x = 1 és x = 2. Ha x = 1, akkor az egyenletb6l y = 0, ez nem megoldés.
Ha z = 2, akkor az egyenlet:
2 —y? =1.

Az 1. eset vizsgalatanal belattuk, hogy ennek az Gsszefiiggésnek a bal oldala 2-nél nagyobb, ha y legalabb 5. Marad
y =3 és y =4, de ezek egyike sem megoldas.
Az egyenletnek eleget tevs szamparok igy a kovetkezdk:

r1 =2, 1 =18és 20 =3, y2 = 2.



