I. megoldas. Legyen a két kor kozéppontja Oq, illetve Os, az érintkezési pontjuk pedig M. Az E-ben és F-ben
allitott merdlegesek metszéspontja G (1. abra).
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1. dbra

Az EO1 M és MOsF egyenls szara haromszogek alapon fekvs szogei «, illetve 8. Ezért ezeknek a haromszogeknek
Oy, illetve O,-nél léve kiilsé szogei 2a, illetve 26. Igy az O;GO, derékszogii haromszoghdl 2a + 26 = 90°, azaz
a + 8 = 45°. Ebbdl kovetkezik, hogy EM F<¢ = 135°, vagyis az 1. abran megrajzolt helyzetben M rajta van az EF
szakasz folotti 135°-os latokoriven. Feladatunknak azonban olyan megoldésai is lehetnek (lasd 2. dbra), amelyekben
az 01 vagy az Oy kozéppontu kor az e, illetve f egyenes masik félsikjaban van.
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2.a dbra
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2.b dbra

1988-10-306-3.eps

2.c dbra
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2.d dbra

Ezekben az esetekben az E'F szakasz méasik 135° szogd latokorivén, vagy az EF 45° szogi latokorivein talaljuk
az M pontot. A 2.¢) abran vazolt esetben az EF alatti” 45° szogi latokoriven lesz az M pont (s6t azt is lathatjuk,
hogy ennek a latokorivnek a ,harmadik siknegyedbe” es6 részén). A 3. abran megrajzoltuk az EF hurra illeszkedd
latokoriveket, és megvastagitottuk azokat az iveket, amelyeken az M elhelyezkedhet.
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3. dbra

Legyen EF felez&pontja P. Mivel az M érintési pont a két kor hasonlosagi pontja, és a hasonlésag ardnya 1: 1, M
felezi az Fy F szakaszt, ezért M P az EF; F haromszog kozépvonala. Vilagos, hogy EFy 45°-o0s szoget zar be O E-vel,
tehat M P is. Az M pont igy megszerkeszthets, mert rajta van a fentebb emlitett valamelyik latokoriven és az EF
felez6pontjan atmens, OF-vel 45°-0s szoget bezarod egyenesen. Mivel ilyen egyenes kettd van, a 3. dbran vastagon
kihtuzott ivekkel négy metszéspont lehetséges. M ismeretében a korok egyszertien szerkeszthetsk.

Megjegyzés. A 3. dbra tulajdonképpen az e, illetve f egyenest E, illetve F-ben érintG és egymast is érint6 (tetszSleges
sugart) korok érintkezési pontjainak meértani helyét adja meg. A megvastagitott ivek a kiviilrgl érintkezd, a t6bbi iv a
beliilr6l érintkezd korparok érintési pontjainak mértani helye.
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4. dbra

II. megoldas. Hasznaljuk a 4. abra jeloléseit. Feladatunk az EO;O2F torottvonal megszerkesztése, ahol tudjuk,
hogy EO; = O2F = r, és ismerjiik e két szakasz irdnyat, tovabba azt is, hogy O102 = 2r. Legyen az O1-b6l Oz F-fel
parhuzamosan hizott sugar masik végpontja F’.

Az EO, F'F torottvonal kénnyen megszerkeszthetd, mert els6 két szakaszanak nagysagat és irdnyat ismerve, tudunk
hozz4a hasonlot szerkeszteni. Mérjiink fel FO;-re E-bdl tetszbleges szakaszt, legyen ennek méasik végpontja OF. OF -ban
EOj -re éllitott merdlegesre mérjiik ra az EO7 szakaszt, igy kapjuk az F* pontot. F*-bol F'F-fel huzott parhuzamos
az N pontban metszi az EF szakaszt. Az EO]F* ~ EO1F' és EF*N ~ EF’'F hasonlosagokbol kovetkezik, hogy F* N
kétszerese az FOF szakasznak, hiszen F'F is kétszerese EO1-nek. Ezért N megszerkeszthet, mint az F* koré rajzolt
2 - FO7 sugaru kor és EF' metszéspontja.



Az EO} F* N toérottvonal kozéppontosan hasonlo az EO, F'F torottvonalhoz, és a hasonlosag kozéppontja E. Ezért
a rajzot Ugy nagyitjuk, hogy N az I pontban menjen at, és kdzben kapjuk az F’ és az O; pontokat. A feladatnak
négy megoldasa lesz, mert az F* kozéppontu 2 - EO7] sugart kor két pontban metszi az E'F egyenest, tovabba OF az
e egyenes masik partjan is lehet, mint O;.

Megjegyzés. Ez a megoldas akkor is mikddik, ha az e és f félegyenesek nem merglegesek. Hasonléan az I. megoldas
is hasznalhato, 2a + 23 helyére 180° — FGE< lép.

ITI. megoldas. OF = a és OF = b jeloléssel a 4. abra alapjan (a — )% + (b — r)* = 4r%. Ez |r|-re masodfoku
egyenlet, amelynek gyoke — mint tudjuk — megszerkeszthetd, és ezutan megszerkeszthetSk a korok is. A méasik két gyok
abszoltt értéke adodik pl. a kovetkezs egyenletbol: (a +7)* + (b —r)? = 4r2.



