Megmutatjuk, hogy a feladat kérdésére a vélasz nemleges. Ehhez elegendd sikidomoknak egy olyan rendszerét
megadni, amely végtelen sok sikidombol all, és koziiliik egyik sem fedhet6 le a tobbivel. Téglalapokat adunk meg ebbdl
a célbol; legyenek ezek Ty, To, Ts, . ... Az n-edik téglalap, T;, oldalainak hosszisaga legyen 8" és SL" (n=1,2,3, ...).
Belatjuk, hogy ekkor egyik téglalap sem fedhetd le a tobbivel. Ez abbol kdvetkezik majd, hogy e téglalapokat akarhogyan
helyezziik is el, T;,-b6l a tobbiek altal lefedett részek teriiletének Osszege mindig kisebb T, teriileténél, azaz 1-nél
(minden n-re).

Legyen n > k; vizsgaljuk meg, hogy a téglalapok tetszGleges elhelyezése mellett legfeljebb mekkora lehet T;, és Ty,
kozos részének a teriilete. Ha a k6z0s rész nem iires, foglaljuk bele egy olyan téglalapba, amelynek két szemkozti oldala
T, két hosszabbik oldalan van, masik két oldala pedig parhuzamos T,, révidebbik oldalaval; a legkisebb ilyen téglalap
utobbi oldalai nyilvan tartalmaznak Ty-hoz tartozoé pontokat — ezek koziil egyet-egyet jeloljink P-vel, ill. @-val (1. az
abréan).
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Becsiiljiik meg, hogy legfeljebb mekkora lehet ennek a koréirt téglalapnak a teriilete! A téglalap egyik oldala 3

hosszisaga, masik oldala pedig legfeljebb PQ. Mivel P és Q a T} téglalap pontjai, ezért tavolsaguk legfeljebb akkora
lehet, mint T} atmérGje, az pedig kisebb a hosszabbik oldal 2-szeresénél, 2 - 8F-nal. Téglalapunk teriilete ezért kisebb,
mint
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ez pedig legfeljebb yrE igy T, és Ty kozos részének a teriilete is kisebb ——--nal.

k
Probaljuk meg ezutan Th,-et a Ty, To, ... Thi1, Thao, - .. téglalapokkal lefedni. Az el6bbiek szerint az altaluk T,,-b6l
lefedett részek teriilete rendre kisebb, mint

1 1 11 1
4,”_174"_2""747 47 427"'

A téglalapok altal egytittesen lefedett rész teriilete legfeljebb az egyenként lefedett részek teriiletének az Osszege lehet,
ami tehat

L*[ L, 1, +1]+[1+1+ ]
- 4n_1 4”—2 ... 4 4 42 .. -

nél kisebb. A méasodik zardjelben egy végtelen mértani sor Gsszege, az els6ben pedig ennek egy részosszege all, igy

< 1.

1 1 1 1 2
L<2|l4=+...|=2 = =2
= [4 e ] 1 1-1I73
Mivel T, teriilete 1, ezért T,-et nem lehet lefedni a 77 15, ..., Th—1 Tht1, Thte, - - - téglalapokkal.

Fleiner Tamds (Bp., Fazekas M. Gyak. Gimn., III. o. t.)
dolgozata alapjan

Megjegyzés A megoldasban szereplé — olykor elég durva — becslések az egyszert szamolast segitették els. Ezzel

1
kapcsolatban megemlitjiik, hogy ha a téglalapok oldalait példaul 4™ és = hosszisaginak valasztjuk, akkor ugyanezek

a novelések mar nem vezetnek a kivant eredményre.



