Tiz egymast kovets egész szam kozott mindig van 5-tel oszthato, 7-tel oszthato, 8-cal oszthaté és 9-cel oszthato is.
A keresett szdm tehat szintén oszthaté ezekkel a szamokkal. Mivel ez a négy szam egyméshoz paronként relativ prim,
a keresett szam oszthato ezek szorzataval, 2° - 32 - 5 - 7 = 2520-szal is. Megforditva: Ha egy egész szam oszthatéd 2520-
szal, akkor nyilvan oszthato 2520 valamennyi osztdjaval, s utéobbiak kozott létezik tiz egymast kovets, nevezetesen
1, 2, 3, ..., 10. Feladatunk tehat annak a legkisebb, 2520-szal oszthatd n pozitiv egész szdmnak a megtalalasa,
amelynek 144 pozitiv osztdja van.

Legyen n primtényezds felbontasa n = pi* - py® - ... - pi*, ahol p; < pa < ... < pi. Ismeretes, hogy n (pozitiv)
osztoinak szama (a1 + 1)(az +1) - ... (ax + 1). Megmutatjuk, hogy a1 = as = ... = aj. Tételezziik fel ugyanis, hogy
példaul a1 < ag; az n' = pi* - p§' - ps® - ... - pp* szdmnak ekkor ugyanannyi osztGja van, mint n-nek, és n’ is oszthato
2520-szal, hisz ennek a primtényez6s felbontasaban a két kitevé nagysagviszonya éppen forditottja a megfelel6 primek
nagysagviszonyanak. Mivel azonban n’ < n, ellentmondésra jutunk azzal a feltevéssel, hogy n a legkisebb keresett
tulajdonsaga szdm. Ugyancsak n minimalitasabol kovetkezik, hogy n primtényezés felbontasdban p; = 2, po = 3,
p3s = 5, py = 7, és altalaban p; az i-edik prim. Mivel n oszthatd 2520-szal, ezért a; = 3, a2 = 2, a3 =2 1és ay = 1. Az
(a1 +1) ... (ar + 1) = 144 Gsszefliggés alapjan tehat 144-et fel kell irnunk legalabb négy (1-nél nagyobb) tényezs
szorzataként gy, hogy az egyik tényez6 legalabb 4, egy masik pedig legalabb 3 legyen. Ezt nyolcféleképpen tehetjiik
meg (1. az alabbi tablazatban).
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-2 23.32.5%.7.11 = 138 600
2°.3%.52.7 =151 200
5.7 =272 160

-2 2°.32.5.7-11 =110 880
27.32.5%.7 =201 600

- 28.3%.5.7 =241 920
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E szamok koziil a keresett legkisebb 110 880.



